> ص بالمسقط الثاني 

) كل زوج مرتب يمثل بنقطة واحدة فقط في المستوی الإحدائي 
) (س ‏ ص) + ( ص ۰ س) حيث : س + ص 

)ص٠. س › ص) + اس‎ ( )٤ 

)٥‏ إذا کان : (س » ص) =( ۰۲ ب) 

فان : س = ۲ ۰ ص = ب 


له حاصل الضرب الديكارتى لمجموعتين 

صل الضرب الديكارتي للمجموعة س, في المجموعة صہ 
يرمز له بالرمز س, ×ص, عبارة عن جميع الأزواج المرتبة 
لتي مسقطها الأول عنصر في س,؛ 

مسقطها الثاني عنصر في صہ 

عمثال : إذا كانت سے ( ۰۴ ب) » صرح ۰۱-1 ۳۰۰] 


فأوجد س, ×ص, . صم × سم ماذا تلاحظ ؟ 


“صم | ( ۰۱ ))۴ 0 ۳ )۰ 
رب رب )رب 10۳ 

دس رہ !ری ری 
٣ (۰) ۰۲ (6.۰ (‏ ب)] 


تلاحظ أن : س,«ص, + ص, × س, 


۱) إذا كانت س, » صم مجموعتین منتهیتین وغير خالیتین 
إن : ايت [( ۰۲ ب): یں ب چام ) 


۲) س,»ص, + صم كا سم 
۳) إذا كان ( ۰ م) د س ×صہ فان : ك د س, » مد ص, 


)٤‏ سم س, = إ( 28 ب): ٠‏ ب 3 سى) 


وتكتب أحياناً سہ؟ وتقرأ (س اثنين) 
© ن (س,«ص,) = ن (سہ) × ن ( صم) : ن عدد العناصر 
")2 × سرح سرءا 2 - 2 ومنها یہ (س,<) = ۰ 


ہی مثال : إذاكانت س,- ( )١‏ ۰ ص,ح- ۰۲۱ ۲۳ 
ع ۱6۲ فأوجد: 
)١‏ (پص×ص)ں (ص ×ع)) ۲) سر« رصم مع ) 
"0 - صم) × (س‌ٴں صم) 
سمعاصم- (( ۰۲۰۱( ۰۱ ۳)) 
صمعءاع- زرك ی )+( ۲ 1 )» 
)<(F<F)‏ < °(<) ۱۳۳۲ 
(سر × ہ) با (صم E>‏ ) =( ۲۰۱ ) ری ۰6۳( ۰۲ ۲ )۰ 
)رب )ا ٣۳‏ رٹ ۳ :۱۳۳ 
EN a‏ - ۲۳ 
- سم“ (EN r)‏ =} ۱۱ ۱۲( 1۳*۱ 
مه ع - صم ۰۲ ا »سمل صم ۰۲۰۱ ۲۳ 
> 2 - ہ) × (سملا )1 ۳۳ ۴۲ ۲۴۱ ۲۲ 
عارص۷١)ء‏ ری پری ہو 
( ۲۰۱۱۰۰( 10۳۰ 


س۱) آکمل ما يأتى : 


= اذا کان (٦ء ب -۲(<)۳ -۱-۰۱) فان أ‎ )١ 


)۱ - اذا کان (م + ۰۵ ۳) <(۰۸ب‎ ٢ 
: فان‎ 
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) إذا كانت : سم × صہ= | ( ۰۲ 47(“ 
( ۲۰۳ )۰( ”ء5)ء( ۰8 )۰( ۰.5 86 


) اذا كان ن (س) = ۳ › ن(س×ص) = ۱۲ فان ن(ص) = 


) اذا كان س = (۳) فان ن(س۲) = 
۹ اذا كان ( ۳ 9۰) د ۲۰۰۳۱ (س .۰ 1۸ فان س = 
۰) اذا کان س = (۲۲ ء ص ( ” £ فان ن(س×ص)- 
س ۲) اختر الاجابة الصحيحة من بين الأقواس: 
۱) اذا کان ن( سہ)- ٤‏ ن ( سر« ص) = ۳۲ 
ل ۲۰ .۰« (۳٦‏ 
إذا كان (۲) × س . ص) 2( ( ۲ ۰ 5 ۰ ( (TY‏ 
) و ىم ے I‏ ±+( 


۳) اذا كان ن(س ۲) = ٤‏ › ن(س«ص) = ٦‏ فان ن(ص٢)-‏ 
) ٤ء‏ ۹ ١٢۱ء٢ ٢‏ ( 


س") إذا كانت ررح ۱ ۲ ۰ ۳ £ . =4 {9c‏ 
وجد : ۱) سر« صم 


۲ ن ( س,* صم) ‏ ن(صہ؟) 


۳( ۸× ,)م صر" 


س٤)‏ إذا كانت مررح ( ۰۳۲ ۶ )2 
× ع زار )ریف 5)ء(5.:8)ء(565))] 
أوجد : ۱) ,× صم 


۷۲)س, × (صممع) ۳) ( سر« صہ)ہص؟ 


) (سم- صہ) × (صم ۓ‎ )٤ 


الواجب المنزلی 


09۰۱۳۰۳۰۱۰ ETE »)۳۰۱( ۰0۱ ١ ١( = اذا كان س×ص‎ ١س‎ 


اوجد س 
ص 
ص × س 


ص" 


س ۲ :(ذ۱ كانت س,- ۰۲۰۱۱ ".4 )لياص < ۰۳۱ ۰۶ ٩‏ ] 


آوجد : ۱) ,× صم 
؟) (س,مص ) × ص 
۳ سر - صم) × ص 


یل حاصل الضرب الدیکارتی 
۱ وس وہ ۳( ES‏ 
إذا كانت ررح oc f= < 1 ۲ 21١‏ 
فاوجد : سہ ×ص, ومثله بالمخطط السهمي والمخطط البياني 
سم × ص,- [ ( ۱ 6 ١‏ ؛)ء 
) ۱ 8 )< ( ۲ءء( ۲ )۰( ۲ °( 


تمثل على شبكة بيانية متعامدة عناصرالمجموعة س,آفقیاً . 
عناصر صہ رأسياً فتكون نقط تقاطع الخطوط الأفقية والرأسية 
مثل الأزواج المرتبة لحاصل الضرب الديكارتي س, × صم 


@ 2 (صہ 
(o (¥)‏ (۷+ 42 


TET 
)۸ 4 ۰۳ ۱ إذا كانت س,<‎ : 


=( ۶۲۳( سم ٤)ء‏ (۸۳) 


المخطط سھمی 
00س 


ف ”)ء( فى ؛پ(رف ^( 
( ۸۰۳۰۸ ۸۰۶ 6 
الأزواج المرتبة التي فیها 
لمسقط الأول يساوي المسقط الثاني 
(F<‏ ۵( ) 


بعروة لتدل على أن السهم یخرج .۰ ؛ 
النقطة وينتهي عند نفس النقطة 


لله حاصل الضرب الدیکارتی للمجموعات غير المنتهية 
الحاصل الديكارتي ط ×ط = ((س ۰ ص) : س ۰ صد ط ] 
كه مثال : 

النقطة ٠‏ تمثل الزوج 

المرتب ( ۰۳ ؟ ) 

النقطة ب تمثل (4۰۰) 

النقطة ج تمثل ٩(‏ ۰۰) 


كذلك 

الحاصل الديكارتي ص, «ص, = ((س › ص) : س» ص د صہ) 
الحاصل الديكارتي 2 × 7 = ((س ۰ ص) : س» ص د 2 £ 
الحاصل الديكارتي ح ×ح = ((س ۰ ص) : س ‏ ص د ح) 


(++( 

تقع في الربع الأول 

ویک 

تقع في الربع الثاني 

ا الثالث 

رہ۔) 

تقع في الربع الرابع 

(عدد. صفر) 

تقع على محور السينات 

( صفر. عدد) تقع على محور الصادات 
بر مشال : 

کون شبكة تربيعية ح × ح ثم اذكر الربع الذي ت 
الذي تنتمي إليه كل من النقاط الآنية 
۰)۳۰۳(۶۲ ب (۰)۲-۰۳ ج(-۲-۰۶)؛ د(-۰)۶۰۳ ه(۰۰ -۰)۲ و(۰۰۲) 


تقع فيه أو المحور 


۰۳۲ ۳ الأول 

ب ( ۰۳ -۲) الرابع 
۲-۶) الثالث 

د(-۳,4) الثاني 

هھ(“ -۳) 

على محور الصادات ب»× 
و(۲,۰) 

على محور السینات 


ختر الاجابة الصحيحة مما بين القوسين :- 
)١‏ إذا كانت النقطة ( ه ء ب - ۷) تقع على محور السينات 
( ۰۰۰۲ ۰۷ ۱۲) 
۲) النقطة ( ۵-۰۰ ) تقع 
( في الربع الثالث ‏ في الربع الرابع » على محور الصادات ) 


) اذا كانت النقطة (س ۰ ص ) تقع في الربع الثالث فان النقطة 
س ۳ ۰ ص ۲ ) تقع في الربع ( الاول ء الثاني ء الثالث ء الرابع ) 


)٤‏ اذا كان س < صفر ۰ ص > صفر فان النقطة التي تقع في 
رس عضن )۲ زر فص :من دص )+( سن عدص ]۲ 


) اذا كانت النقطة (س - ٢‏ ء س - ؛ ) تقع في الربع الرابع فان س 


) ٤ ۰۳ ۰۲ ۰ (صفر‎ 


۲ا كان س = ( ٩۰4۰۳‏ ) اوجد س ۲ بالمخطط السهمي 


۳ ) على الشبكة البيانية المتعامدة للحاصل الديكارتي ح × ح عين 
لنقاط الآتية : م (- ١ - ٤‏ )»ب (۰ =( ۰ 
٩ (+‏ -۲)) د (۳ <° وه ( ۰۶ 9 ).و (- ۳۰۱) 

اذكر الربع الذي تقع فيه أو المحور الذي تنتمي إليه كل من النقاط 


لآتية 


أكمل ما يلي : 

00 النقطة (-؟ ء -۷) تقع في الربع‎ )١ 
النقطة ( ۰-۰۳ ) تقع في الربع ون‎ 6۲ 
اذا کان ب< ۲ فان النقطة ( ب - ۰۲ 4) تقع في الربع‎ ۳ 


س۲ ) اذا كان س = ( ۰۱ ۰۲۲ ص = ( ۰۳ ٩۰4‏ ) اوجد 
س×ص بالمخطط السهمي والبياني 


س ۳ ) على الشبكة البيانية المتعامدة للحاصل الديكارتي ح × ح 
عين النقاط الآتية : م ( ۲۰۳ )۰ب (- ۰۱-۰۳ 
+(- ۰۶ ۰)۲ د(۳ ۳ )6ه( ۰۶ *)و()؟›-" ( 


ثم اذکر الربع الذي تقع فيه أو المحور الذي تنتمي البه کل من 
النقاط الاتية 


العلاقات والدالة 
للم العلاقة بین المجموعتين س,» ص, 
العلاقة من مجموعة س,الی مجموعة ص, هي ارتباط یربط 
أو كل عناصر س, ببعض أو بکل عناصر صم 
ال بیان العلاقة من مجموعة س, إلى مج 
هي مجموعة الأزواج المرتية حيث المسقط الأول في كل منها 
نتمي إلى سم والمسقط الثاني ينتمي إلى صم 
الأزواج المرتبة التي تحقق العلاقة) 
مثال : إذا كانت مررح ۰۳۱ ۲1 1 ¢ 
صرح ( ۰۱ ۲ ۰۳ ۰۶ ۰۵ ۲۰ 

كانت ع علاقة من س,الی ص,حیث "م ع ب" 

ل ب" لكل ١‏ د سب ب د صم 


2 ۲۰۱۰۱۰ 1 < صرح ۱ ۰۲ ۸۰۱۰۶ ) 
كانت ع علاقة من س,الی ص,حیث "م ع ب" 
تعني" ب = ۲ م + ؛ " لكل م د سرمء ب د صہ 


عندما م = ۔ ١‏ ب = × (- =٤ +۲ -= ٤4 +)١‏ 5و ص 

ب = ۲× (۱) +4 < ۲ + < ٩‏ د ص, 
عندما ۶ < ۲ ب 2 ۷۰۲ (۲) +2۶ + ۸<۶ وص 
.. بیان ع - [(-۸۰۲(۰)۳۰۱(۰)۲۰۱)) 


ما 
المخطط السهمى 


إذا كانت ع علاقة من مجموعة س,الی مجموعة صم 


إذا كان ع علاقة من سمإلى س, فان : ع تسمى علاقة على س, 
وتکون : ع د سم ۲ سم 

بع مثال : إذا كانت ررك [ - ۰۱-۰۲ ٢٢٢٢٢‏ 1 
وكانت ع علاقة معرفة على س, حيث ۴۲ ع ب" 


تعني" العدد ۲ معكوس جمعي للعدد ب " لكل ( ۰ ب و سم 
اكتب بيان ع ومثله بمخطط سهمي وآخر ديكارتي 


ع < إ(۔٢‏ 2 ۲ )- 8 0 3 06 ےا ۲( ۲ 59 1 


تله الدالة ( التطبیق) 
يقال لعلاقة من س,الی ص, أنھا دالة إذا تحققت إحدى الحالات 
الآتية : ( كيف تعرف أن العلاقة تمثل دالة) 


)١‏ کل عنصر من عناصر س,یظهر مرة واحدة فقط کمسقط أول 
في أحد الأزواج المرتبة التي تنتمي إلى بیان العلاقة 


۲) کل عنصر من عناصر س, یخرج منه سهم واحد فقط إلى أحد 
عناصر صم 
۳) كل خط رأسي تقع عليه نقطة واحدة فقط من النقط التي تمثل 


العلاقة 
3 لاحظ : کل دالة علاقة ولیست کل علاقة دالة 


1 
۱ 
۱ 
۱ 
۱ 
1 
۱ 
1 


۱ 


ا المجال والمجال المقابل و المدی 


5 5 7 8 4 
١‏ إذا كانت : د داله من المجموعه س, إلى المجموعه صہ ۶ 


۱ 

!اي د: سر ہےصہ فان : 

18 لمجموعة س, تسمی " مجال الدالة د " 

| ۲) المجموعة صہ تسمی " المجال المقابل للدالة د " 
أ ) "مدی الدالة " مجموعة صور عناصر مجموعة المجال 
لاحظ: المدی مجموعة جزنية من الجال المقابل صہ لپ 


مثال : 
صرح ۱ ۰۰ ۰۱ ۰۲ ۰۳ ۰۶ ۰۵ 1۱ 
كانت ع علاقة من سءإلى ص,حيث "م ع ب" 


ذكر مع بیان السبب هل ع تمثل دالة من سمإلى صہ أم لاء 


إذا كانت دالة فاذکر مجالها ومجالها المقابل ومداها 


* بيان ع =( 0 › 0 ) +( 1› )+( ›°)+()1<۳({ 


ج 


* ع تمثل دالة من سہإلی صم 

* السبب : لأن کل عنصر من عناصر س, ارتبط بعنصر واحد 
فقط من عناصر صہ 

* مجال الدالة هو المجموعة س, 


المجال المقابل للدالة هو المجموعة صن 
* مدی الدالة - م ۰۱۰۰ ۰۳۰۲ ۱] 


مد ص ص سر سد سب ہم ہم سے 


س١)‏ إذا كانت سررح ( ۰۱ ۰۲ ۳ 1 3 
ص,- یں 4 چ 2{ 
وكانت ع علاقة من سمإلى ص,حيث "۴ ع ب" تعني 


" العدد ۲ معكوس ضربي للعدد ب "لکل ۲ د سر ب د صم 
اكتب بيان ع 


س۲) إذا كانت س,= ۰۲ ۰۶ ۵ ۷۰ ۰ 

صر- ۶۱ 1۲٩۰۸۰۷۰۱۰۵‏ 
وکانت ع علاقة من س,الی ص,حیث "۴ ع ب" تعني 
" م < ب " لكل م د س,. ب د صہ اکتب بیان ع 


س٤)‏ إذا كانت ررح ۰۱ ۰۲ ۰۳ گ٥‏ 1 2 
صمح ۰۱ {Voc‏ 
وکانت ع علاقة من س,الی صء حيث "۴ ع ب" تعني 


"م ماب "لكل م د سىء بد صم 
اكتب بیان ع ومثله بمخطط سهمي . هل ع دالة ؟ ولماذا ؟ 


س ۲) إذا كانت ,= }۲۰۱ ۳۰ £۱۱١٦۰‏ 


إذا كانت سر ۱۰۰۲۱۰۶۰۲۰۱ ] 
كانت ع علاقة على س, حیث "م ع ب" وکانت ع علاقة على س, حیث ۲۲ ع ب" 
تعني تعني" + + ۲ ب = عدد فردي " لكل ۲ دس ب د سم 


تعني تعني" ۲ مضاعف ب " لكل ۲ د س, ب دسہ 
كتب بیان ع ومثله بمخطط بياني ء هل ع دالة ؟ ولماذا ؟ اكتب بيان ع ومثله بمخطط سهمي ء هل ع دالة ؟ ولماذا ؟ 


س۳) إذا كانت س,= 1۸۰۵۰۲۱ ۰ 
صم- ۰۱۱۰۱۰۱ ۲۶ ۳۰١‏ 
وکانت ع علاقة من س,الی ص,حيث ۲۲ ع ب" 
سج الوك رت تعني" ۴ عامل من عوامل ب " لکل ٠‏ د س,. ب د صم 
ص = ٥ء‏ ۰۹ ۱۰ء ۰۱۳ ۱۷]) اكتب بیان ع ومثله بمخطط سهمي › هل ع دالة ؟ ولماذا ؟ 
كانت ع علاقة من س,الی صہ,حیث ٠"‏ ع ب" 
تعني تعني" ب = ۲ م + ۳" لكل م د سر ب د صہ 
كتب بیان ع ومثله بمخطط سهمي . هل ع دالة ؟ ولماذا ؟ 
ذكر مع بیان السبب هل ع تمثل دالة من سمإلى رم أم لاء 
إذا كانت دالة فاذكر مجالها ومجالها المقابل ومداها 


س٣)‏ إذا كانت سرح ۰ ۰ ۷۰٤١۱١‏ 3 


ص إ١‏ ۳. ه ۰ 
وكانت ع علاقة من س,الی صہ,حیث ٠"‏ ع ب" 
تعني" م + ب <۸ " لكل ۶ 3 سر ب د صم 
اکتب بياخ ع ومثله بمخطط بياني + هل ع دالة ؟ ولماذا ؟ 


الواجب المنزلي . 


أى من العلاقات الآتية یمثل دالة 


التعبير الرمزي عن الدالة 
ٴ دوال كثيرات الحدود. 
تل الدالة كثيرة األحدو3 “ 
سی E‏ و ووس ند 
"قرس د س8 
د( س) = س؟ - ٢س‏ + ۳ 
يتوفر فيها الشرطان : 
)١‏ مجالھا ومجالها المقابل مجموعة الأعداد الحقيقية ح 
ي آن : د : ح ج ج 
) قوة المتغیر س ( الاس ) عباره عن عدد طبيعي 
للم درجه الداله كثيرة الحدود 
هي آکبر قوة للمتغیر في قاعدة الدالة ( أعلى أس) 
أإعمثال: د( س) = ۳ من الدرجة الصفرية ( دالة ثابتة) 
د( س) = ۲ س + ه من الدرجة الأولى ( دالة خطية) 
EG‏ يو 


(س) = س" - ٥س؟‏ + ؛ من الدرجة الثالثة ( دالة تكعيبية 


اذا كانت د : A E a‏ 
:س هص فان س تسمي مجال الدالة د 

ص تسمي المجال المقابل للدالة د 

مجموعة صور عناصر مجموعة المجال س بالدالة د تسمي 
مدي الدالة د وهي مجموعة جزئية من المجال المقابل ص 


۳ ۱ 5 و 
الداله د : د(س) = س( س+ -) لاتمثل داله كثيرة حدود لان 
س 


(۰) 2 ح بينما الدالة د : د(س) = س٢ 1١+‏ تمثل دالة كثيرة 
ود 


کی ان ون دوال کثیر ات الحدود 


> رمثال : د(س)<۰۳ د (س)< ۵ ۰ د(س)= صفر 
مشال ‏ مثل بيانياً الدالة 
د : د(س)-۳ 
تمثل بيانياً بخط يوازي 
حور السينات من عند النقطة 
)60م 


لل ثانياً : الدالة الخطية صورتها 

دالة خطية ( من الدرجة الأولى ) 

کع‌مشال :_ د(س)<۲ س + ه 

لله التمثيل البياني للدالة الخطية : 

لتمثیل علاقة بين متغيرين نوجد ثلاثة آزواج مرتبة تحقق العلاقة 
ثم نقوم بتمثيلها على الشبکه التربيعية 

كعرمثال :_ مثل بيانياً الدالة د : د(س)-۲س - ۱ 

عرالحل : نختار أي قيم ل س ثم نوجد قيمة ص المقابلة لها 
یو سے ا E E‏ ( ۱-۰۰) 
س = ١ے‏ د(۱)= ۲ 2۱-۱۷ ۱-۲ < ۱ ( ۰۱ ۱) 
س = ۲ے د(۲)- ۲ × ۱-۲ ۳۱-۶ ( ۳۰۲) 
الأزواج المرتبة : ( ۰۱-۰۰ ۰۱۰۱( ۲۰۲) 


ثم نقوم بتمئیلها على الشبكة التربيعية ونصل بینها بالمسطرة 


اذا كانت د(س) = س' - س - ۲ فان د(-۲) = 


اذا كانت د(س ) - 4س + ك وکانت د(۲) = ٠١‏ فان ك = 


اذا كانت الدالة د: س ه ص فان مدي الدالة د 
مجموعة صور عناصر مجال الدالة تسمي 
الدالة د : د(س) = (س - ۵ ) ۳ هي كثيرة حدود من 


لله س١)‏ مثل بيانياً الدالة د : و(س)-” س + ۲ 


۰ ١)اذا‏ کان د(س) = س ۲ فان د(۲ ) + د(-۲) = 
۱ا کان د(س ) = ۷ فان د( - ۳) = 


١)ذا‏ كان د (س ) = ٥‏ فان د(ہ) + د( -ه) = 


١)اذا‏ كانت د( س) = ۲ فان د(۳) د( ١‏ ) = 


= )اذا کانت د(س ) = ۳ فان ؟د(") + ۳د(۲)‎ ٤ 


= )الدالة د(س) = ٣س يمثلها بيانيا خط مستقيم يمر بالنقطة ١)مثل بيانا الدالة د :د(س)‎ ٠ 


١)اذا‏ كانت النقطة ( ب › ۳ ) تقع علي الخط المستقيم الممثل 


للدالة د(س)- ٤س‏ - ٥‏ فان ب = 
شسواف ا قد ۲)مثل بيانيا الدالة د: د(س) = ٣س‏ - ١‏ 


١)اذا‏ کان د(س) = ٦س‏ - ب يقطع محور الصادات في النقطة 
را ۲ ) فأوجد قيمة أ ب 


۳)اذا کان د(س) = ٢س‏ + أ وكان د(۳) = ۹ فاوجد قيمة أ ثم 
السينات 
١)في‏ الشكل المقابل يمثل الدالة د(س) = 4 ٢س‏ اوجد 
احداثيي كل من النقطتين أ ء ب 
مساحة سطح المثلث أو ب 


( = أس + ب وكانت د(أ) = ب فاوجد قيمة 
المقدار أ ب ٥+‏ 


۹) مثل بيانا الدالة د«(س) = ٤-‏ 


دالة تربيعية ( كثيرة حدود من الدرجة الثانية ) 

مثال :_ د(س)<س" ۰ د(س)- س' ٢+‏ 

د(س)- س؟ + ۲ س - ه 

للدالة الد 

لتمثيل علاقة بين متغيرين نوجد ثلاثة أزواج مرتبة تحقق العلاقة 
ثم نقوم بتمثيلها على الشبكة التربيعية 
ُومثال : مثل بيانيا الدالة د : د(س)ء س؟ »س و (۔ ٣۳‏ ۴ ] 
افق اخ اوخ : )١‏ نقطة رأس المنحنى 
) معادلة محور التماثل ۳) القيمة العظمى أو الصغرى للدالة 

: نكون الجدول الآتي على حسب الدالة المعطاة 


سا | د( س) | الزوج المرتب 
)٩۰۳-( ۹‏ 
(٤٢ -( ٤‏ 
۱ (-۱۰۱۰) 
ری 
۱ (۱۰۱۱) 
3 ( ۰۳۲ ۶) 
۹ یج 
لم نقوم بتمثيل الآزواج المرتبة على الشبكة التربيعية 


NTE + 


ن الرسم : رأس المنحنی ( ٠ ٠١‏ ) .ا 
4 دلة محور التمائل( س = ٠‏ )( العدد الأول في رأس المنحنی) 
لقيمة الصغرى للدالة = ٠‏ (العدد الثاني في رأس المنحنی) 
أ مثال : مثل بيانياً الدالة د : د(س)= - س۲ + ٣‏ س + ۲ 
اس د [- ١‏ + + ] ومن الرسم أوجد : 

)١‏ نقطة رأس المنحنى ۲) معادلة محور التماثل 

) القيمة العظمى أو الصغرى للدالة 

الحل : نكون الجدو ي على حسب الدالة المعطاة 


نلاحظ من الجدول أن 
نقطة رأس المنحنى 
ليست ضمن هذه 
النقاط مما يجعل دراسة -- 
المنحنی صعباً ۱ 


سے 


TI 


5 
۱ تمارين 
0 اذا كانت النقطة ( ۰۳ ۲ ) هي رأس منحني الدالة التربيعية 
د فان معادلة خط التماثل هي مس 
( نقطة رأس المذ لمنحني للدالة د : د«(س) = ٢س٢‏ - ۶س +ه 


1 اذا كانت د(س) = س٢‏ > سد [۔۲ ۲ ] فان 


)[1 ۶۰۶-۱۰] ۰۰۱۰1 ۶۰۰ ]»] ۶۰۰ [) 


۳ - س‎ ٢- _مثل بيانياً الدالة د : د(س)- س'‎ )١ 


ہہ 


س د [ - ۰۲ ؛ ] ومن الرسم أوجد : 
۲) معادلة محور التماثل 


در س) | الزوج المرتب 


ن الرسم : رأس المنحنی 
دلة محور التمائل 
لقيمة الصغری للدالة 


الواجب المنزلي : 
مثل بيانياً الدالة د : د(س)< س" +۱ 
» س و [- ۰۳ ۳ ] ومن الرسم آوجد : 
۱) نقطة رأس المنحنی ۲) معادلة محور التماثل 
۳) القيمة العظمی أو الصغری للدالة 


مراجعة على الوحدة الاولی پا سی جم سر 
العلاقات والدوال بادا الوب 


10 كانت الدالآ د حيث د (س) - ۲ سن - ١‏ پنٹھا ین مستقيم يمر بالنقطة (1 ۰ ۲) 


و : الأسئلة الموضوعية nv tl‏ 


,؟) إذا كانت (۲ 1-4 3 بان الدالة د حيث د (س) = لع س +۸ فان :لے - "- 


سح 
3 .|| ثانيا: الأسئلة المقالية 
الق (ا ) ۾ = 2 
۳9 و بسن -۷) - رص + 1 ).فان رجن + ص درس س ١)إذا‏ كانت : سرح إ۱ )٦٠٦ ۰۶ ٣٣٣٢٣‏ 


وکانت ع علاقة على س, حیث " ۲ ع ب" تعني أن 
یمور ھا فان : ص = ہہ ۲ م ضعف ب " لكل ۲ د سر ب 3 ص سب م ب 
(0) إذا كان :)= ۰ )= وا فان : آص) > اكتب بيان ع ومثلها بمخطط سهمي 


3 )۰ ۰۰ ( هل‎ ۱ 
1 .- انا‎ o Je ل‎ (ee Ye (c1) (et) exw: کان‎ | 


فان + یج e aA Û e‏ أوجد س إذا كان 5 ع س 


و 


© إذا كانت :د (س) - م ہن۔۷ فان :د ()< Mian‏ 

)زا کات د (سن) - 1س فإن :د (1] بر )هه 

)نا كنك :د لس) ‏ اسمس ٢د‏ (4) - 11 فان نس 

1+ فان :< 

)نا كانت :س- (ا ft:‏ اسهم یه )۲2 من 
فان : هل > ا 

)لد )سب ند (سل) ٢اس‏ يها خط ستقی پیر بالق( ؛.......| 

0-7 


س ۲ ) إذا كانت : سرح ۰۱۳ ۰۱4 ۶۳ < Af‏ 1 
وكانت ع علاقة على س, حيث " ع ب" تعني أن 
"العدد م له نفس رقم آحاد العدد ب" لكل ۲ 3 سیب 
Kia RE ۱‏ وا و , 7 0 3 اكتب بیان 8 بمخطط 

)ال اللي ار بالقامة :د )12 س- 1 ٹیا ناخ سل بدا بت ھ وسعسف 


0) الدالة الب معرقة بالقاعدة :ل (س/ -؟ - سس لها خط مسٹلیم قطعمحور 
الضادان فی التقلة .ہہ 


۳ ) إذا كانت : سے ( ۰۱ ۰۲ ۲۳ 
سے (۰۱ +۰ ‡) 
كانت ع علاقة من س, إلى ص, حيث " ۲ ع ب" تعني 
ن "العدد م هو المعکوس الضربي للعدد ب" لكل ۲ و اس 


ب د ص, اکتب بیان ع ومثلها بمخطط سهمي وآخر بياني 
هل ع دالة ؟ ولماذا ؟ 


ء ) اذا كانت : سرح ۰۱۱ ۰۳ ۰۶ ۵ ) 
صرح ( ۰۲۰۸ ۰۳ ۱۰۵۰۶ ] 


كانت ع علاقة من س, إلى ص, حیث " ۲ ع ب" تعني 


ن" ( + ب - ۷" لكل م د س, , ب د صىء اكتب بیان 
ومثلها بمخطط سهمي وآخر بياني 
ن أن ع دالة واكتب مجالها ومداها ؟ 


س ۵ ) إذا كانت : سے ۱ ۰۳ ۵ ۰ ٩۰۷‏ ) 
صرح ( ۲ د ط : ۱۰ د ٥ی ٩۰‏ ) 
وکانت ع علاقة من س, إلى ص كالآتي : 


ع 2 (( ۰۳ ۰)۱۵( ۰9 ۲۵ )۰( ۰۷ ۰۹(۰)۳۹ 8 )1 
)١‏ ما مدی العلاقة ع ؟ 
۲ ) اکتب قاعدة للعلاقة ع 


س () مثل بيانياً الدالة )١‏ د : د(س)- ٥س‏ 
۲) د(س) = س۲ -۲ حیث سد [ -۰۳ ۲ ] 
۳) د(س ) = س۲ - ٤س‏ + ٥‏ :س و [ ٩۰۰‏ ] 


لوحدة الثانیة : النسبة والتناسب والتغير الطردي 
والتغير العكسي 


ل أولاٴ : النسبة 

هي مقارنة بين كميتين أو أكثر 
بم‌مشال : إذا كان مع ید ۳ جنيهات ومع أحمد ٥‏ جنيهات 
فان نسبة ما مع مد إلى ما مع أحمد ٠:۳‏ أو ج 
عموماً: إذا كان ؟ . ب عددين حقيقين فان النسبة بين العدد 


العدد ب تكتب بإحدى الصورتين ۲ : ب 


تقرأ " ۲ إلى ب " 
يسمى ٢‏ مقدم النسبة > ويسمى ب تالي النسبة 3 
٢ء‏ ب معاً حدي النسبة 


0 


فقا لس 
تو - ,م 


فان الكميات ءبء جو»د 


5 ' 
عموماً : اذا کان --- بت د 
ب 


ون متناسبة والعكس : إذا كانت : » ب » ج » د كميات 


۴ ج 
متناسبة فان : --۔---- 
ب د 
يسمى م بالأول المتناسب ٠‏ ب بالثاني المتناسب ء 
> بالثالث المتناسب ٠»‏ ك بالرابع المتناسب 
تما يسمى : 
۴د بطرفي التناسب ء ب ء ج بوسطي التناسب 


ا 
1 > 
اذا فان : ( × د = 
5 
عع مثال : أوجد الثالث المتناسب للكميات : ۰۳ ٤‏ ۰۰ 


بع _مثال : أوجد الرابع المتناسب للكميات : 
۸ ب 2 ۲ مب 2 ١‏ ب 


ع الحل : نفرض أن الرابع المتناسب هو س 
... الكميات ۲۲۱۸ ب ۱٢:‏ ب؟ ۲۲۱ ب »س متناسبة 


۸ ب ۲ ب 


۲٢‏ با س 


۲ رب × ۲۱ ۲ ب YoY‏ ماب" 
س ے سس سس _ سس سے 14 پ؟ 
۸ ب ۸ ب 


اوجد الثاني المتناسب للاعداد ۲ ۰ ۰۸ ۱۲ 

الحل : الاعداد ۲ ۰ س ۰ ۰۸ ۱۲ 

+1 ذ۸‎ YY 
= = س‎ = 

سس 1۲ ۸ 


| 


إذا كان : | »س ٢ھ‏ )و كميات متناسبة فان : < يسمي 
0 ل كانت الگدیات : | ۲ ب <٤‏ »و متناسبة فان ؛ س د کٹ 


۶ 


0© الرابع المتناسب للأعداد ١‏ » ۱۲ ۰ ۱۱ هر 


(0) الثاني المتناسب للأعداد ٦٦ ٦١٤‏ هر 


الواجب المنزلي 
س ١‏ ) أكمل ما یأتی : 


: الأول المتناسب للأعداد‎ )١ 

۲) الثاني المتناسب للأعداد : ۸ء ۰۱5 ۱۲ هو 
۳) الثالث المتناسب للأعداد : ٦٦ ٣٣٣٣‏ هو 
)٤‏ الرابع المتناسب للأعداد : ٤‏ ۰ ۰۱۲ ۱۰ هو 


5) إذا كانت : ۰۳ ه » س ۰ ۱ آربع کمیات متناسبة 


)٦‏ إذا کان 

۷) إذا کان : 
۸) إذا کان : 
۹) إذا کان : 


۰) إذا كانت : ٥‏ ۶ ٣ب‏ ۷ أربع كميات متناسبة 


تابع النسبة والتناسب كم مشال : اوجد العدد الذي إذا أضيف لكل من الأعداد 
۰ 2 ۱ء ۱۷ حصانا على أعداد متناسبة 

کم الحل : نفرض أن العدد هو س 
١ 5‏ + س ۰ ۳+ س» ۷ + س» ۱ + س متناسبة 


٥ ۰ ۰ 7‏ .6 
: ل : اوجد العدد الحقيقي الذي إذا طرح من حدي - النسبه 


۱ سس _, ۷۰+س 
الحل : نفرض أن العدد الطلوب = س * ۱۳+س. - ”دس 
سس سس (س +۱)(س + ١7)-(س‏ +۷)(س + ۱۳) 
- س س؟ + ۳۲ س + ۳۲۱ = س؟ + ۲۰ س + ٩۱‏ 


۲۰ س = ۲ س = ۲۰" .. س - 5 . العدد هو ه 


>رمشال : إذا كان ( ۲ س + ۲(:)۵ س -۳) < ۵ : 4 
فاوجد قيمة س 
۲) اذاکان : م د - ب× ج فان : ۱ تھے 


ب ححصت 38 ۳ س ٣‏ 9 
( لا أرجع فاضي ) 0 


۱۵ س٣١‎ ٠ + س‎ ۸ 


3 ۰ ۲۰ ۵ - ۵ ۱ - ۸ 
مثال : إذاكان : ۲ س؟-٦ص؟>‏ س ص 7 شف 


مثال : إذا كان :4 س - ” ص : ۲ س + ص = ؛ :۷ 
فأوجد في أبسط صورة : س : ص 
4 س - ۲ ص 3 


۲ س + ص 7 ۷ 


.. ۲۸ س - ۲۱ ص = ۸ س + ٤‏ ص 
۸ س - ۸ س = ٤‏ ص + ۲۱ ص 


)٤‏ آوجد العدد الذي إذا أضيف إلى كل من الأعداد 
٣‏ , ۱۲ فإنها تكون متناسبة 


ه ) أوجد العدد الذي إذا أضيف إلى حدي النسبة ۷ : ۱۱ 
فإنها تصبح ۲ : ۳ 


) إذا كان (س - ه ) : ( ه س + ۳)< ۲ : ۳ 
فأوجد قيمة س 


۲) إذا کان : (٢س‏ - ۳ ) : (س ۵ ) < ۱ : 
فآوجد قیمة س 


م (ب + د) 
ب + د 


ا | 
(بم ) ب+(دم )د | 


.. الطرفان المتساويان 


جور مئال : إذا كانت ۴ء ب ء ج » د. ه . و كميات متناسبة 


۰( س + ص )ء (س + ۲ ص )» ۱۰۰۱۲ كميات متناسبة 


مثال : عددان صحيحان النسبة بينهما ۲ : ٥‏ وإذا طرح من 


| (بم)؟+(دم)؟+(وم)؟ 
و و 
0207 
پا + د +و؟ 


.. الطرفان المتساويان 


س١‏ ) إذا کان : 


0(۲ إذا كان : 


۰ س -۷ ص )۰( ۱9۹ س + ص )۰ ۰۱۲ ۲۶ کمیات 
ناسبة 


7 


س۲) إذا کان : 


فأثبت أن : ۴ء ب ء ج » د کمیات متناسبة 


۳) إذا كانت ۶ب ج » د كميات متناسبة 
هم وج ٤ے‏ ۳ ج 1 
ج شش س ۳ ) إذا كانت ١‏ » ب » ج » د كميات متناسبة 


۵ ب - ۲ د ٤‏ ب + ۳ د 
>+ وداج 
اك لاست 
بد ب د 


وكانت : م , ۵ ؛ مم أعداد حقيقيه لا تساوي 


الصفر 


فإن : 


۵ + مم ج+ مره 


ورب + مم دفوو 


مثال : إذا كانت ٤ء‏ ب » ج ء د كميات متناسبة 


۲ + ۳ ج 


١‏ ۷ وج 


۲ ب + ۲ د 


۷ ب - و د 


.. ۶ء ب ء ج » د كميات متناسبة 


۵ (۱) و(۲) 


۲ + ۲ ج 


٢ب+‏ ۲و 


۲ ۲ + ۲ چ 


۷ دهج 5 


لام دهج 
۷ب- و د 
۲ ب + ۲ د 


۷ ب - هود 


إذا کان : 


٤‏ ب + لاج 


که الحل : بضرب حدي النسبة الثانية في ( - ١‏ ) وجمع 
مقدمات وتوالي النسب الثلاث : 
۴ + ع ب #4 ب- لاج لا +۲ 
١ ۲ ۲‏ 
؟اس » إحدى اللسب سس )١(‏ 
بضرب حدي النسبة الثالثة في ( - ١‏ ) وجمع مقدمات وتوالي 
النسب الثلاث : 
۴ + و ب+ 4 ب+٩‏ ۷ج ۷ ج- ۲ 
۰ س +۲ ص +۲ص + ه ع ه ع سا 
۸ ب ٢ب‏ 
TK‏ جو ہے وس سر تن 
من (۱) و (۲) 


۱ 
اس 

۱ 
۳11 


)١‏ اذا کان : سس 
س )١‏ ادا کان پت 8ے 
و + ۲ - ع + ۲ 

70 ۰ كل ص _ ھ٢٤‏ 
۳ م دهاج ب - عم 


الواجب المنزلي 
2ع 


يقال أن الكميات ٢ء‏ ب » + في تناسب متسلسل 

۰ 1 ب ۰ ۰ 

ادا كان : س - -- وفي هذا التناسب یسمی : 
ب ج ١‏ 


۶ بالأول المتناسب › ج بالثالث المتناسب 
أما ب فتسمى بالوسط المتناسب بين ( ۰ + 


ب = دم ج اي أن : 
لوسط المتناسب بين كميتين - + م أحاصل ضرب الكميتين 


۱ الوسط × الوسط 
ار مت اقا الوس د الوسط_ 
الوسط × الوسط 
لثالث المتناسب _ الك و 


: أوجد الوسط المتناسب بين كل من الكميتين : 


: أوجد الأول المتناسب لكل من الكميتين : 
۸)۱ ۲ء ۲۷ 


A x۸ 


۲ ) الأول المتناسب = 


: أوجد الثالث المتناسب لكل من الكميتين : 
٦٦‏ ۲ ۱۸۰۱۲ 


() ال امتاس لین ٩‏ ۱۳-۱ هر ....... 

وہ ست wm‏ من | 
(])الرسط المتناسب بين |)س هو نف 

اس مات مت باب 
+80>7:: ف8 

el‏ و و اناي 
() إذا کان اعد ۹ هو الوسط التاسب للعددين ۲ ؛ لي 


فان : لك = جس 

۱ 7 ٢۷ہ باه‎ ٥۷۵۸ 
نے کے‎ 1 

(۵) إذا كان : -ه- ٢<‏ ال :51 iG‏ 

x)‏ )ب جا مانا 

() إذا كانت :۱۱۰ سا ۲۰اب ؛ح كفيات متسب فان ! هج A‏ 

ا بے FN‏ لام 

(0) زا کان :4211 »س في تناس منسلسل 

020010 


١اج(‎ 


س٢‏ ) أوجد الوسط المتناسب بین : 
0( ۳ ۲۷ 


۲۵ ۰۹ (۲ 


۳( أوجد الأول المتناسب: س۲ ) أوجد الأول المتناسب: 
6 كع ۱۲ 0( ۵ 6 ۶ 


5 دک 


۲۷ ۹ (1 


٤‏ ) أوجد الثالث المتناسب: س٣‏ ) أوجد الثالث المتناسب: 
0 7 ؟١‏ 0( ۵ ۱۰ 


الواجب المنزلي : 


: أوجد الوسط المتناسب بين‎ ) ١ 
PAN ؟ م‎ 6 


إذا كانت ٤ء‏ ب » ج » د في تناسب متسلسل 


ب ج 


۴ 
فرظا أن و سے ا بت 


۳ 


فان : جع دم > بس دام؟ > ۲ دد 


أجمثال : إذا كانت مء ب » ج في تناسب متسلسل 


4 جم')' - "( جم) ؟ 


6(جم)' -” چ؟ 


.. الطرفان المتساويان 


بم‌مشال : إذا كانت ب وسطاً متناسبا بين ٤ء‏ + : 


۴- ب ۴ - چ 


ج(م-۱)(م +۱ ) ۱ ۲ 
ے شتت . الطرفان المتساویان 
جم )م ہر( مم 


ام اذا كانت ٢٣٠٢‏ ٢ب‏ ٣٣یج‏ »كد في تناسب 


(۲ ب ۳ >+ ) وسط متناسب بین ( ۲۲۴ ب)( ۲ ج- ‏ د) 
۴ ٢ب‏ ٣ج‏ 


بفرض أن : ي“ = 55 
ا ٣ے ٤‏ دم > ۲ب ےدؤ روگ .7 -4:وه" 
المطلوب اثبات أن 
(١ب-۳مج)'۔(٢۔٢ب)(٤۔ہ۔؛د)‏ 
الطرف الأيمن = (٢ب‏ -۲ )۲ = (4 دم؟ - 4 دم)؟ 
٤[ >‏ دم (م-۱)] ° = ادم (۲)۱-۶ 
الطرف الأيسر = ( ۲-۴ ب)( ۳ ج- 4 د) 
(4 دم" - ٤‏ دم ) (4 دم - 4 د) 
<[؛ دم" (م-۱)]*<[؛ د(م-۱)] 
= دام (م -۱) 
(۲ ب ۲۲۲ =( ۲-۴ ب)(۲ج-؟؛ د) 
فى ٠‏ 
تمارين 
س١)‏ إذا كانت ب وسطا متناسباً بين » + فأثبت أن : 
0 


۶ +ب؟ 


س ۲ ) ! ذا كانت ب وسطا متناسباً بين ۲ » ج فأثبت أن : 


۴ + ب + مج 
کت 


a ۱‏ 
۴ جب الاج 


ن :۴ »ب ج د في تناسب متسلسل س " ) إ ذا كان : ” ۰۰ ۱۲ء م في تناسب متسلسل 
۴ اج أوجد قيمة : ل › م 


ب 


الو اجب المنزلي 


س۱) | ذا کانت ب وسطا متناسباً بین ۶ ج فأئبت أن : 


ہاوگ ے ٣‏ ی و 
اببسم ۲ 


في التمثيل البياني للعلاقة الطردية عبارة عن خط مستقيم یمر 
بنقطة الأصل ( ۰۰ ٠‏ 


قال ان ص تتغير طردیاً مع س وتکتب ص 0ل س 


إذا کان : ص = م س ( أي أن رک سم : م + صفل) س ١‏ )إذا كانت ص 0[ س وكانت ص = ٥‏ عندما س = ۳ 


مل مد مل مل مله ا ملو ملو جا جا ا أوجد قيمة ص عندما س = ۱١‏ 
إذا كان : ص 0ل س 


س ۲ ) إذا كانت ص 0[ س وكانت ص = ۷ عندما س = ٤‏ 


أوجد العلاقة بین ص ۰ س 


ناو 5 ۴ ب 
e‏ مب +4 بات 


( ۲-۴ ب)آ< ۰ 


> س علما بأن س = ٤ء‏ عندما ص = ٥‏ ثم اوجد قيمة ص 
ندمال = ۱۲ 


)٤‏ اذا كان (۲۱ س - ص ) + ( اس - ع ) = ص +ع 
قاثبت أن ص 0[ ع 


الواجب المنزلي : 


= اذا كانت س 0[ ص فان س‎ )١ 


ب) اذا كانت ص 0[ س" وكانت ص = 54 عندما س = ۲ اوجد 
لعلاقة بين س ء ص ثم اوجد قيمة ص عندما س = ۰,۵ 


يقال إن ص تتغير عكسياً مع س ونکتب ص 0ل ۳5 
ف لكك 
س 


إذا کان : ص = -- ( أي أن : س ص دم :مع صفر) 


وو ویو نو وو 


١ 5‏ 5 
والعكس صحيح إذا كان : ص لا س فإن : 


۱ )ص = ( يستخدم في إيجاد العلاقة بين ص ۰ س ) 


( يستخدم في ايجاد قيمة مجهولة ) 


١ 5‏ 
كه مثال : إذا كان ص 10 وكانت ص = ٦‏ عند س = ٣.٢‏ 


فإوجد العلاقة بين : س ء ص ثم أوجد قيمة ص عندما س = 4 ١‏ 


م =1 × ۲,۵ = ۱۵ 
١‏ 1 
سل ۱ = ۱١۵‏ 
ص < ی او س ص 


۱۵ 


كه مثال : إذا كان طول مستطیل ( ل ) یتغیر عكسياً بتغير 
عرضه ( ع ) بفرض ثبوت مساحة المستطیل › وكانت ل = ۱۲ 
سم عندما ع = ۸ سم فأوجد قيمة ل عندما ع = ۳ سم 


: إذاكان م؟ب؛- ۱۰ م با -- ۲۵ 
فأثبت أن : ٢‏ تتناسب عكسياً مع ب" . 7 
س ۱) ادا كانت ص تتغير عکسیا مع س وكانت ص = ٦‏ 
)؟ب؟ + 4 ب؟- ۲۵ عندما س = اه أوجد العلاقة بين ص ۰ س 
ثم أوجد قيمة س عندما ص - ٢‏ 
ب +4 بآ += 


( ۴با .)سے ۰ 


5 
۴ ب - و 


.م تتناسب عكسياً مع ب" 


: إذا كانت : ص = ۱ + ب حيث ب تتغير عكسياً مع 


۲ وكانت ص = ۱۷ عندما س = + 


٠ = ١5 + أوجد العلاقة بين س ۰ ص س٢) إذا كانت س٠ ص" - ۸ س" ص‎ ) ١ 
۲ = أوجد قيمة ص عندما س‎ ) ۲ 


الحا ٠‏ إثبت أن ص تتغير عكسياً مع س" 
كه الحل : 


س”) اذا كان س٢‏ ص٢ ٦--‏ س ص + ۹ = ٠‏ 
فاثبت أن ص تتغير عكسيا مع س 


مي جن 


عندما س = ۲ أوجد العلاقة بين س ؛ ص ثم اوجد قيمة ص 


الواجب المنزلي 
١)اذا‏ كان ص٢‏ 10 س” اوجد العلاقة بین س ء ص 
حيث ص = ٣ء‏ س = ۲ 


۲) اذا كان ص ۲ + ٤س٢‏ = ٤‏ س ص 
فحدد نوع العلاقة بين س ۰ ص 


")اذا كان ص تتغير عكسيا مع ,اس . ص = ۲ 
عندما س = ١١‏ اوجد قيمة ص عندما س = ۳۲ 


مراجعة على الوحدة الثانية 
التناسب و التغير الطردي والعكسي 
آولا : الأسئلة الموضوعية 


۳10 کان := ٤‏ بت فان یڈ سس et‏ 


0نا كانت : ؟ ) ) اه ۸ کمیات منناسة فان :مد i‏ 
e‏ | 


7 اما دض تاشلل 
جل ٥٥‏ ء) هي 2 ۰ 


SS‏ فان : ص = ل 
۳10 كانت : ص تتناسب عكسيا مع س وكانن ص ٢۶‏ عندما س = + 


)إا كانت : ص 0 جس وکانت ص = ۱ عندما مس = ٤‏ 
فان : ص = 20 عندما س = ۸ 
(۸) إذا كانت : سآ ص - ا س ص + ) = . 


(8) إذا كانت :ص' - ٦س‏ ص + ۹ مس" = . 


انیا الأسئلة المقالية 

م م 40 
۱ ا كانت ١‏ عات الآتية متناسبة فأوجد قيمة 
(١‏ ۸ » س ۰ ٥٤‏ 


٦٦س‎ ۳۰۱۱) 


۳ س 


۷ اذا كانت ص = ۳ + ع وکانت ع 0ل س وكانت 


= ۱۳ عندما س = ۲ أوجد العلاقة بين ص » س 


أوجد قيمة ص عندما س = ٤‏ 


جمع البیانات 
لله جمع البيانات 
تبر طريقة جمع البيانات من أهم المراحل التى يعتمد عليها 
لبحث الأحصائى كما أن جمع البيانات بأسلوب علمى صحيح 
ترتب عليه الوصول إلى نتائج دقيقة حتى يتم أتخاذ القرارات 
لسليمة 
اله مصادر جمع البيانات 
مصادر أولية ( مصادر ميدانية ) :- 
وهى المصادر التى نحصل منها على البيانات بشكل مباشر عن 
طريق المقابلة الشخصية أو الاستبيان ( استطلاع الرأى ) 
يزاته :- الدقة 
عيوبه :- تحتاج وقت ومجهود كبير ومكلفة جداً 
ملو ماو ملو ملو ملو ملو ملو ملو ملو ملو ملو ملو ملو ماو ملو مأو مأو ماو مو ماو ملو 

؟) مصادر ثانوية ( مصادر تاريخية ) :- 
هى المصادر التى يتم الحصول عليها من أجهزة أو هيئات 
سمية مثل نشرات الجهاز المركزى للتعبئة والأحصاء والأنترنت 
وسائل الأعلام 
مميزاته :- توفیر الوقت والجهد والمال 
عيوبه :- عدم الدقة أحياناً لبعض المصادر 


ل اسلوب ج 
تحدد أسلوب جمع البيانات تبعاً للهدف وحجم المجتمع الأحصائی 
البحث 


يعرف المجتمع الأحصائى بأنه جميع المفردات التى يجمعها 
خصائص عامة واحدة 


البیانات 


بثل تلاميذ مدرسة ما تمثل مجتمعاً احصائياً مفردته التلمیذ 
أو عمال مصنع ما تمثل مجتمعاً احصائیاً مفردته العامل 

ولا: أسلوب الحصر الشامل 

يعنى جمع البيانات المتعلقة بالظاهرة محل الدراسة من جميع 

فردات المجتمع الاحصائى 

يزاته :- الشمول وعدم التحيز ودقة النتائج . 


عيوبه :- الحاجة إلى وقت طويل ومجهود كبير وتكلفة باهظة 
ثانیا : أسلوب العينات 


ويقوم على فكرة أختيار عينة من المجتمع الأحصائى الذى تمثله 
ويجرى البحث على العينة 
وتعمم النتائج على المجتمع كله . 
مزايا أسلوب العينات :- 
١)توفير‏ الوقت والجهد والمال 
؟)الطريقة الوحيدة لجمع البيانات فى المجتمعات الكبيرة ( مجتمع 
الاسماك مثلا ) 
")الأسلوب الوحيد لبعض المجتمعات المحدودة 
عيوبه :- 
عدم دقة النتائج إذا كانت العينة المختارة لا تمثل المجتمع تمثيلا 
جيدا ( صادقاً ) وتسمى بالعينة المتحيزة . 

سا مأو مو ملو ملو ملو ملو ملو بل ملو مأو ماو ملو ملو ماو ماو ملو 
* كيفية أختيار العينات والشروط الواجب توافرها فى العينة 
أولا: الاختيار المتحيز ( العينات الغير عشوائية ) 
وهو أختيار العينة بطريقة تناسب أهداف البحث وتعرف بالعينة 
العمدية 
ثانيا: الاختيار العشوانی ( العينات العشوائية) 
وهو أختيار العينة بحيث تكون فرص ظهور أى من مفردات 
المجتمع متساوية 
العينة العشوائية البسيطة :- وهى أبسط أنواع العينات ويتم 
سحبها من المجتمعات المتجانسة ويتوقف اختيارها على حجم 
وعدد وحدات المجتمع 
العينة العشوائية الطبقية :- عندما يكون المجتمع محل الدراسة 
غير متجانس أى يتكون من مجموعات نوعية تختلف فى الصفات 
فيقسم المجتمع إلى مجموعات متجانسة تبعا للصفات المكونة له 
وتسمى كل مجموعة بطبقة . 
للم الت 6 مى 


التشتت لاى مجموعة من القيم يقصد به التباعد أو الأختلاف بين 
مفرداتها وهو مقياس يعبر عن مدى تجانس المجموعات 


من مقاييس التشتت المدى و الانحراف المعيارى 
چو یز پل چاو باه پاپ پا ہو یا کت دک کی کی ن ف ا 
المدى هو أبسط مقاييس التشتت وهو الفرق بین أكبر قيمة 


الحل : المدى = أكبر قيمة - أصغر قيمة = ١ ٠‏ - ۱۹ 


مأو ملو ملو ملو ملو مو ملو ملو ملو ملو ملو ملو ملو ملو ملو ملو مو ماو ملو ملو ماو ملو ملو 
وب المدى 
١‏ يتأثر المدى تأثيراً كبيراً بالقیم المتطرفة 
- لا يعطى صورة صادقة لتشتت المجموعة نظراً لاعتماده 
زاته : أسهل وأبسط طرق قياس التشتت 


#نحراف المعیاری هو الجذر التربيعى الموجب لمتوسظ مربعاث 
نحرافات القيم عن وسطها الحسابى 


ويقرأ " سيجما " 
هو أكثر مقاييس التشتت أنتشاراً وأدقها . 


سس 
مح رس -س ) 
لانحراف المعيارى © - ما 2 


ث : س مفردة من المفردات 
اس وتقرأ (س بار ) تشير إلى الوسط الحسابي للمفردات 
ن عدد المفردات 
مح تشیر إلى عملية الجمع 


ممثال : آوجد الانحراف المعياري للقیم ۰۹۰۸ ۰۷ ۰1 ه 


= نحسب الوسط الحسابی س‎ )١ 
۳ ۳۵ °+ +۱۷ +٩ +۸ 
<< مر بح‎ 08 


) نکون الجدول التالي : 


س -س 
۷-۸ - ۱ 
۷-٩‏ -<- ۲ 
4 
۰-۷-٩ |‏ | 
۵ ۷= 
المجسوع 
) نحسب الانحراف المعیاری 


تست 
مح (س -س ) × ك 


الانحراف المعیاری © - 
محك 
حيث : س القيمة أو مركز المجموعة 
كم مح × ك 
ت الوسط الحا _ مخ (س ×ك) 
مح ك 
ك تكرار القيمة أو المجموعة 
مح ك مجموع التكرارات 
عو مثال : الجدول التالی يبين توزيع أعمار ٠١‏ شخصاً بالسنين 
۵ ۱۲۰ ۳۲ | ۱۳۳ ۳۵| ۳۲۰ 
عددالاشخاص ۰ ۲ | ۳۳ ۱ و 


آوجد الانحراف المعیاری للأعمار 


العمر س | عدد الاشخاص ك 

۲ ۱5 

۳ 7 

8 ۲ 

8 ۳ 
Yo 
۳۰ 

المجموع 


۲ ) نکون الجدول الاتي : 


س س دس | (س -س)" 
١‏ ٥۔۸۲۳‏ 54 
7 ۳-۲۳۰ ۹ 
۳۲ ۱-۲۳۲ 
۳۳ ۰-۳2۳ 
۲5 ۱-۳-۵ 
7 ۷-۳۳۰ 
المجموع 


الحوافز بالجنيه 6ك 
عدد العمال ۲۲۸ 


وجد الانحراف المعيارى لهذا التوزيع 
_ الحد الأدنى + الحد الأعلى 


fon 
۷.۰ مح(س×4)‎ _ 


مح ك 7 

ON» 
١55٠ ٦٦۸ = : 
١5.٠ 5 
VY. 


) نكون الجدول الآتي : 


س اك اس -س | (س-س)' | (س -س)'ك 
٠‏ ۱۰ کر ٦٦٦8٦٤ ٦٦٦,٤‏ 
۳٤١٣۰٦ ۲٤٢٢ ۱۵,۸۰ 3‏ 
٦۷٢.۸ ۳٣٣٣٤ ۸ 7‏ 
٦۲ ۱۷٤ ٤٢ 7‏ 
۲١٢٦٤٢ ۸۰‏ ۳۸ 
٦٦۸۷,۱۲ Û ۶ ۹.‏ 


ساك 


© رات الجهاز الرکزی لب والإحصاءمن ماد 

(0) اللاحظة الباشرة من امصادر ........ نان 

)لوپ اناس لفحص دم مريض هو سلوپ 

() الأعلوب الناسب لفحص إنتاج مصئع هو لوب 

([) سلوپ الناسب امرفة تاد السكان فو سلوپ ........ 

© الب نالدرا سب اليب فی إحدى الدارس هو أسلوي ....... 


() إذا كان الجتمع محل البحث مقسما إلى أمبين ويقرأون ويكتنون وحاملى امؤهلان 
التوسطة وحاملى الؤهلات فرق المتوسطة وحاملى المؤهلات اللیا فإن المينة المختارة 


س٢)‏ أوجد الإنحراف المعياري للقيم 
Fu ۲۵ «¢ ۲۶ ۲ ۵‏ ۲۸ ۳۰ 
مک س 


کم الحل )١ ٠:‏ نحسب الوسط الحسابی بين ہو 


) نكون الجدول التالي : 


س كن - مك 


أوجد الانحراف المعيارى لهذا التوزيع 


المجموعة | مركز المجموعة (س) 


مجموع 
۲۰٢‏ 


۲ ) نكون الجدول الآتي : 


س ك 


۳ ) نحسب الانحراف المعیاری 


الانحراف المعیاری © 


mm 
3 کڪ‎ 


مح ك 


کرات ب 
قي کے اکر انی اش 
alostaz‏ 


الوحدة الرابعة : حساب المثلثات 


النسب المثلثية الأساسية للزاوية الحادة 


2ع تذكر أن : 

وحدات القياس الستینی للزاوية ھی : 

الدرجة ويرمز لها بالرمز “١‏ 

الدقيقة ويرمز لها بالرمز ١‏ 

الثانية ويرمز لها بالرمز 21١‏ 

العلاقة بين الدرجلت والدقائق والثوانی 
الدرجة = ٠‏ دقيقة 2 الدقيقة - ٠‏ ثانية 
أي أن الدرجة ٣٦٣٣ - ٠ × ٦٣٢‏ ثانية 


>رمشال : )١‏ اکتب بالدرجات : ۶4۸ ۳۲٩‏ 
۲) اکتب بالدرجات والدقانق والئواني : ٥٥۱۸‏ ° 


: نحول الدقانق إلى درجات باستخدام الآلة الحاسبة کالتالي‎ )١ 


نضغط على المفاتیح من الیسار إلى اليمين كالتالي : 


ظ8 0 8 


فنجد الناتج ۲٢,٦٦ ٣٣٣٣٣ ٠‏ 
)١‏ نحول ٥٥۱۸‏ ٴ بإستخدام الآلة الحاسبة كالتالي : 
نضغط على المفاتيح من اليسار إلى اليمين كالتالي : 


5 ه212 


- 


فنجد الناتج : 4۸ > ٠‏ 


كه رمثال : إذا كانت النسبة بين قياسي زاويتين متتامتين 
۷ فأوجد القياس الستيني لكل منهما 


نفرض أن قياس الزاويتين : ۷ س ۰ ٩‏ س 
۷ س + ٩‏ س = °۹۰ 
٦‏ س = °۹۰ 


o -_ E 
٥.٦٦٦ = 15 = س‎ 


قياس الزاوية الأولى = ۷ × ٥,٦٦٦‏ = ۳۹,۳۷۵ ° 

P4 TY 2 
٠٥٦٦٥ = ٥,٦٦٦ × ٩ = قياس الزاوية الثانية‎ 

۶۳۰ ۶۳۷ ,۵ ؟* 


[]تذکر أن : 


لله النسب المثلثية الأساسية للزاوية الحادة : 
هي نسبة بين طولي ضلعين من أضلاع المثلث القائم الزاوية 
التي تقع فيه هذه الزاوية 

ويوجد ثلاث نسب مثلثية أساسية للزاوية الحادة وهي : 


لی انه : إذا كان ۸ ١‏ باح قائم الزاوية فیس فإن : 


با 


: إذا کان : ۵ م بج قائم الزاوية في ب 

وب <۳ سم ۰ بج 4 سم » م ج- هسم فان : 
١)حام-‏ 5 || ۱) حا مج ۱ 
۲ ) حتا م < سے ۲ ) حتا ج 


كهرمثال : ٠‏ بج مثلث قائم الزاوية في ۲ حيث : 
وب -۹ سم ۰ جاسم أوجد: 
١)حاب‏ »حتاب 2 طاب 

")حا ج ‏ حتا مج طا ج 

۳ ) أثبت أن : حاب × حتا ج + حتاب × حاج - ١‏ 
من نظرية فيثاغورث 

(ب ج)؟ = ۸۱+ ۱46 - ۲۲۵ 


ب ج = م۲۵ ۲- ۱۵ سم 


حظات 
إذا کان : یی( < ب) + یی( <اج ) < ۲۹۰ 
۱ ( زاویتان متتامتان ) 
شبن : حاب =حتا ج 
والعکس صحیح : إذا کان : حاب = حتا ج 
فان : یی( < ب) + 4( < ج) < :۹" 


حاب 


نے دحت 
5 
۱ حتا ب 


طا 


النسب المثلثية للزوایا المتساوية في القیاس تکون متساوية 


كع رمثال : م بج مثلث فيه : م ب -م += ۱۰١سم‏ 

ب ج = ۱۲ سم ء رسم 1٥٢‏ بج يقطعها في د 

١‏ ) أوجد قيمة : حا ب + حتا ج 

۲) أوجد قيمة : طا( < + د) 

۳ ) بین أن : حا > + حتا ج > ١‏ 
ثم أوجد قيمة : حا'م + حتا' ج 

من نظرية فیثاغورٹ 

4= ۳۹: ۱۸۵ ۴ ( 


7 ج 
سے ۷ سم ےت 


6 


۲) طا ( <جعد)ع 


۲د 


تمارین ( 


س۱) أكمل ما یأتی : 


=° Ae ۸ (۱ 


ور 


۶۷۲ھ ° = سس وم ,۰۰۰( بالدرجات والدقائق والثواني ) 


۳) بإستخدام الشكل المقابل: 


الواجب المنزلي 
س١‏ ) في الشكل المقابل : 
۲ ب ج مثلث فيه :یہ( < ۲ ب) = 72۹۰ ی 
)٥‏ في الشکل المقابل: ٣٠ےے‏ ۱۷ سم . ( ب < ۸ سم 


حاج × حتا + = آوجد كلا من : 
حا م . حتا م »طا م › حا ج ؛حتا ج ›طاج› 


)٦‏ في الشكل المقابل: 


س ص = ٣٢‏ سم أوجد قيمة کل من : 
)١‏ طا س × ط١اص‏ ۲) حا؟ س + حا" ص 


س٢)‏ في الشكل المقابل : 

۲ بج مثلث فيه :یہ( < ۴ ) = ۹۰ ۶ 
» ۲ += ۱۵ سم 3 وب ۲۰ سم 
أثبت أن : 


سد“ 
حتا + حتاب - حا م حا ب = صفر 


أوجد قیمة س التي تحقق أن : 
6 س حتا ۳۰ = طا ٠٦‏ ° 
۲( س حا ٠‏ حتا؟ ۵" = حتا؟ ۳ ° 


النسب المثلثية الاساسية لبعض الزوایا 


قیم الدوال المثلثية 
جتاه | ظا هد 


۱ TY 


ہ(<ھ) 


ما۷ 
۲ حا ۱۳۰ حنا؟ 4۵ = حنا؟ ۳ ° 


3 ۳ 3 ١ ١ 
) 00 -) س ×× زح‎ 


۲ 

۱ 

۲ 

۱ 
0 


ہیر مثال : اوجد قيمة : 
حا "٠‏ حتا ٦۰‏ + حتا؟ ۲۰ + هطاه؛ " 


لله استخدام سية الجیب 


7 4 مه 


آولا : ایجاد النسب المثلثیة لزاوية معلومة 


م فی حاسة الجيب توجد ثاثا طائع: عا تا 
ل ح 5 - اجب( الفا ۲ كلا ۳ 7 
NT‏ موی سو ۳ () لاح ]ین لب( () الاح مم ريض جب ام( 


داحتا" ۳۰ “بل طا؟ ٠٦‏ - حتا؟۰٦۶‏ © لقاع ]رین ال( 
واستخام ذه مب الب ماما ای ملاس 


ك متال : باستخدام حاسبة الجیب أوجد قيمة کل مما يأتي 
مقرباً الناتج لأربعة أرقام عشرية : 

۱) حا +۲۳ ۲)حتا ۳۵ °۷۲ ۳۳)طا۲۵ ۱ ۵۰" 
ك الحل : 

١‏ ) استخدم مفاتيح الآلة بالتتابع من اليسار 


FF 
BBB ۰,9۸۷۸ 2 ۳۰ حا‎ 


۲ ) استخدم مفاتیح الآلة بالتتابع من الیسار 


25555 


حتا ۳۵ 22۷۲ ۲۹۹۳ 


۳ ) استخدم مفاتيح الا بالتتابع من اليسار ۱ 
5 66 80ت ت8 


۲۹۹۳ 27 ہ٥‎ ٦٤٣٢ طا‎ 

ثانياً : إيجاد قياس زاوية إذا علمت إحدى نسبها المثلثية 

كه مثال : أوجد ه في كل مما يأتي حيث ه قياس زاوية حادة 
۱) حا ه < ۰.۸ ۲ ) حتاه = ۰.۷۱۲ 

۳) طا ه = ۱,۵۱۵ 


١‏ ) استخدم مفاتیح الآلة بالتتابع من الیسار 
ه بح ۸ ۷ oF‏ 
۲ ) استخدم مفاتیح الآلة بالتتابع من الیسار 


سالتخا ]]لسالس] 
۳( بای 0,1 من الیسار 


وح "۳۶۵٩‏ او * 


برمشال : في الشکل المقابل ۱ ا 
۴ ب ج د مستطیل فيه : 1 
وب = ٦‏ سم ۲ += اسم 


)١‏ آوجد : بر( <۲جب) 

۲) آوجد مساحة المستطیل ۶ ب ج د لأقرب رقم عشري واحد 
کم الحل : 

"۹۰ = ب ج د مستطیل  . وی( در ب)‎  .. 


مب 
۰ 5 
في ۸ ۲ بج :حا( ہر و ع لاد 3 


وبإستخدام حاسبة الجيب 
ل( <عجب)- ۰۲۹۰۱۱ ۲۷؟ 
لحساب مساحة المستطيل نوجد طول بج من نظرية فيثاغورث 
(بج)؟-۹٦۱- ٦٣‏ 
( بج)؟ = ۱۳۳ 
بر ب ج = ما ۱۳۳ 
مساحة المستطیل ٠‏ ب جد - ٦‏ ,| ۱۳۲ = 1۹,۲ سم؟ 


اتمارین )٢(‏ 
س١)‏ أكمل ما یاتی : ۱ 


e اهب‎ ۱+ ۰ 30 

© ما ۰ + ا ۲۰ + ل ۰ = 

i E = "60 ما 6۵ + ا‎ © 

۴٦٦ 0‏ مما ۱ ل £ = 

0و 

r. lee‏ .= سو 

() ما ۳۰ ما ۰ + ۰ = r,‏ 

ا 44 عا مغ" +ما ٣٣‏ میا ۱۰" - ما ۲۰" - - 
0 ا سوہ 

0 = (1. le + ٢۰ میا ۱۰ ) (ما‎ - ۰ 210 


(9]) المثلث بح قائم الزاوية فی ب ومتساوى الساقين 
فان j‏ 1 = یں 


س ۲ ) بدون استخدام الآلة الحاسبة أثبت أن : 
۱) حا ۰۰ < ۲ حا ۳۰ حتا ۳۰ * 


۲) حتا ۰۰ = ٢‏ حتا؟ پش 


مراجعة على الوحدة الرابعة 
حساب المثلثات 
اولا : الأسئلة الموضوعية 


س ۳ ) أوجد قيمة س في كل مما يأتي : 
١)؛‏ س = حتا؟ ۳۰ طا' ۲۰" طا؟ ۵؛ ° 


بس ۱ ) أكمل ما يأتي : 

330 ۰ (بالدرجان) 

.٠....... = 4۱,۱۳۰ )0(‏ (بالدرجات والاقائق والثواني) 

6) إذا كان : لاھ ١17‏ حيث ف قباس زارية حادة فان :ت( > ہہ 


۲ ) حاس = حا ٦٦‏ حتا 2۳۰ حتا ۰" حا ٠٣‏ ؟ ۱ 00 
حيث س زاوية حادة )ذا كان :ماقم - ۰,۱۲ حيث ۸۵ قياس زاوبة خادة فان :ی (د ش)- 3 


310 كانت :ماس = . حيث سس زاوی حارة فإن:ں(دس) = 2 


0 


۱ ۲ 7 ۲ ,| و ۰ 
© إا كنت :ما > حبد سل زاون ار فان : ت (دحر) = سال 


nS p-. ا‎ ٠ 50 


() ما ۰۱۰ +م ۲۰( = 0 

۲6۵ ما ۲۰ ما ۳۱ لھا رن 

)عا + .= 0000ا 

() إذا كانت : لس + ۱۰) ۲٣‏ هی سل زاوية حادة ان :۵ (دص)- تن 


0 كان ؛ لس ت۴ حيث سس زارا حادة فان : ف دس = 020 


ناا“ إلا نل ال قالىة س ۳ ) أوجد قيمة س فی کل مما يأتى : 
م = 7 


°۰ س حتا ٠ٴ- طا‎ (١ 


س ١‏ ) أوجد قيمة ما يأتي : 


) ٣۰ (حا ۳۰ +حا‎ ) ٦۰ (حتا ۲۰ حتا‎ )١ 


° ٤٥ طا؟ ۳۲۰" طا؟‎ ٠٣ س <حتا؟‎ ٤٣٢ 


س ۲ ) أثبت أن : 
۱) طا ۰ (۱- طاا؟ )٠‏ - ٢طا‏ لان 


س ؛ ) آوجد یہ( < ه) حیث هم زاوية حادة : 


۱) حا هھ = ۰,٩‏ 


۲) حا ٥‏ حتاھ طا ٠٣‏ ' 


۲) طاا "٠‏ طا ۵ = ٤‏ حا ۳" 


۳ ) حا ه ح حا 45 حتا ٠‏ حتا ۵ حا ."© 


سه ) في الشكل المقابل 
6 ب ج د مستطيل فيه : 
1 > ا ات ی 
١)أوجد:‏ یہ( <۱جب) 

۲) أوجد مساحة المستطیل ۲ ب ج د 


س" ) في الشكل المقابل 
۴ ب ج د شبه منحرف متساوي الساقين فيه : 
وب < ۲ د دوج < ٩‏ سم 

بج - ۱۱ سم ۰ أوجد : 

۱ ۵( < ب) ۰ ی( <۱) 


۲) مساحة شبه المنحرف ۱ ب + د 


الوحدة الخامسة : الهندسة التحليلية 
البعد بين نقطتين ١‏ . 


بفرض أن م( س,» ص, ) »ن(سم »ص ) 


أي أن : 


من = ما (س, - س , )° + (ص- ص ,)۲ 
- -ص- 201 
= ما ۲۶ +(-۲)۲ 


دمأ ٤ +۱١‏ ع-ما:؟ =۲ اه وحدة طول 


بر مشال : 
ب ( ۶۰۳ )۰ ج(- ۰۶ ۲) أوجد محیط ۴۸ بج 


> ۰ +( ۲۰-4 ما (۹)۲ +(۶)؟ 


دمأ ٦+۹‏ وی وحدة طول 


اذا كان م ب ج مثلفاً حيث ۲ ( ۰۰ ) 


بج = مآ( - م" + (»- ؛ )" حرا( - ۲۷ +(۱)؟ 


دما ١ + 2٩‏ سح ما٥‏ = ۲,۵ وحدة طول 
۲ ج = یش ہے وک ۳۲ 
دمأ ۱5 + ٩‏ = اه؟ ح٥‏ وحدة طول 
.. محيط م م بجح ه ۲۱٥+‏ ده 
٢] ٩+۱۰(<‏ ) وحدة طول 


کم‌مشال : اثبت أن النقط :۱۰۱(۶) ۰ ب(۲۰۲) 
< >)<"( تقع علی استقامة واحدة 


ے‫ و و و وہ 7ے ۲)۱(۷ +۲۱ 


= م۱ + (=١‏ ؟ وحدة طول 
١ + ١ =‏ =( ؟ وحدة طول 
= ما ء + ؛ - م۸ ے٣٢۲‏ وحدة طول 


ود لواح ]م ب + ب‌ج 
مب ج تقع على استقامة واحدة 


7۰ 


مجموع طولى أصغر ضلعين أكبر من طول الضلم ات 

ث ١ح‏ بمثل طول أكبر أضلاع المثلث اب جم) : 
© إذا کان : (احا' > ا + سح 
© اذا کان : (اح) <(ام + سحا 
© إذا کان : (اجم" <( + (سحل 


« تعيين نوع الثلث حسب زوایاه [حیث 
فان الثلث منفرج الزاوية فى ب 

٠‏ فان المثلث قائم الزاوية فى ب 
فان اثلث حاد الزوايا. 


يع _مثال : آثبت أن المثلث الذي رؤوسه : ۲ (۲۰۳) 
> ب(-۱۶) ۰ ج(۱-۰۲) قائم الزاوية وأوجد مساحته 


٢ب‏ = ق ° = |( ۷+( 


= مل =١ + ٤4‏ م٠٠‏ وحدة طول 
بج = ا(٤‏ - ۲ )+ (۱+۱ =٣)‏ 
ما ۳۹ + 4 = ما٤‏ وحدة طول 


وج أ(٢۔-۲)؟+(٢+١)؟۔‏ |( +رس؟ 
١ |‏ + ۹ = ا١٠‏ وحدة طول 


۵ ۰ = ج) +( بج)؟ = ۱+۱۰ = .۵ 3 (۲ ب)؟‎ (٠ 


CE)‏ +(۲)؟ 


.. (۲ )۲ +( سج" <(۲ ب)؟ 
.. ۲۸ بج قائم 7 في ج 


اذا كانت النقط | »ب ؛ ح » وهی رژوس شکل رباعى فی ترتیب دورى واحد فلالبات أن 
الشکل أب حو فى : 

(1) منوازی أضلاع نثيت أن اس هو سح = أو 

0 نت أن اب دسح = حو اء 

(۴) ستطیل ‏ نبت آن اب = حو سح او اح دسو 

)نریم ثثبت أن ب = سح = و < او ادبو 


مئال : أثبت أن النقط : ۴ (۲-۰۳ )۰ ب( - ۰9 ۱) 
> +( ۰۰ ۰)۷د(۰۸-٩)‏ هي روؤس متوازي أضلاع 


راتت ا ی 
= ما 54 + ٤‏ = م1۸ وحدة طول 
= |( - )+( ۷+۰ )= 
= ا ۲۵ + ۷١ = ٤۹‏ وحدة طول 
= مآ( - ۸+ (-۷+ = ما۸ +( 

= مل 54 + ٤‏ = م1۸ وحدة طول 
= ما (۸- ؟)؟ +( +۲)عرارہ)) +( 
= ماه؟ + ۷١ = ٤۹‏ وحدة طول 


.مب = جد ,2 بج = دم .۶ب جد متوازي أضلاع 


کم‌مشال : إذا کان البعد بين النقطتين 001 2)ء 
۲۳۱ -۱۰۱) يساوي ه فأوجد قيمة م 


(FO FD‏ ده 
٥ =) ٤-( +) ۱ -۶۲(‏ (بتربیع الطرفين) 
۲۱-۲۲۱ +2۱۱ ۲۵ 
(م۔١)؟‏ = ۵ :۱۳ 


(۲ ۲۱-۶ = ۹ بأخذ الجذر التربيعي للطرفین 


(ہ)۲+(۷)؟ 


س۱) أوجد طول ب في كل من الحالات الآتية 
)١‏ ۰۱1(۴( ¢ ب (۱۰۶) 


؟) ۲( - ٩۰۲‏ ) > ب ( ۰۳ م0 


۳ ۲(- ۶۰۱ ) > ب (-۲۰۳) 


س ۲) أثبت أن المثلث الذي رووسه النقط : 
٩-۰۵ (۴‏ )» ب (-۰)۷۰۱ ج( ۰۱۵ ۱۵) 
قانم الزاوية في ب ثم أوجد مساحته 


س ۳ ) آثبت أن النقط : م (- ٤١١‏ )»> ب(۱ ۰/۱۰ س ۲ ) إذا کان البعد بین النقطتين ١‏ ۰۶ ۰)۷(- ۰۲ ۳ 
) ۹۱ ( 

ج(-۰)۲-۰۱د(-۱۰۳) هي روؤس معین ومثله يساوي ٥‏ فأوجد قيمة ٠‏ 

بيانياً ثم أوجد مساحته 


الواجب المنزلي 


س ۱ ) أثبت أن النقط : ۴ (۱۰۰) ب( ۰ 9) ۰ 
ج(۸۰۱)»د(- ۳ <( هي روؤس مستطیل 


إحدائيا منتصف قطعة مستقيمة 


إذا كانت : ٠‏ (س,ص, ) ۰ ب (س ص ) 


وكانت م منتصف ٠‏ ب حيث م(س . ص) 


مئال : إذاكانت : م١021‏ ه). ب("١٠١)ء‏ 
م منتصف ٠‏ ب فأوجد احداثيي م 


م =( ی 5 نت ۲ -(۲۰۱) 


کم‌مشال : إذاكانت : س( ۲-۰۳) ۰ص (- ۰04-۰۱ 
م منتصف سص فأوجد احدائيي م 


5 ۳ + (۔١)‏ (-')+ (-۶) 
م>( ۲ . ۲ ( 


) ۳۰۰۱(< 


فال : إذا کانت ج(4-۰۱۰) هي نقطة منتصف 77 
حیث : ۰( ۲-۰۶ ) فاوجد إحداثيي نقطة ب 


3 


8 بارش ان ب رس س) 


. جمنتصف م ب 


ملاحظه : إذا کان ۶ب قطراً في الدائرة م » 
فإن م مركز الدائرة هو نقطة منتصف م ب 


كو رمثال : إذا كان ۶ ب قطراً في الدائرة م حيث : 
١-٠41‏ ).ب (-۷۰۲) فأوجد احداثيي نقطة م 
ومن ثم أوجد محيط الدائرة ومساحتها 
کم الحل : 
.؟ ب قطراً في الدائرة م .. م منتصف م ب 
مد( +3 » عل )دروم 
تق = سو FOO‏ وی 

= م٩‏ + ١١‏ = ه؟ = ٥‏ وحدة طول 


محيط الدائرة = ۲ 7 نق = ٢‏ × ]7 × ه = 7۱۰ وحدة طول 


مساحة الدائرة = 7 نق؟ = پر × ٥٢ے‏ 7۲۵ وحدة مربعة 


مئال : آثبت أن النقط : ۴ (۳ ۲-۰ )۰ ب(- ۰9 ۱) 


2 +( ۰0۷-۰۰ د(۰۸-٩)‏ هي روؤس متوازي أضلاع 


.. قطري الشكل الرباعي ۲ ب جد هما ( ج > بد 
۳ 0 کی ۷۳ 
5 د 


نقطة منتےة ہے )١1-(+٠ ¢ ٩3‏ ( 


۲ ۲ 
۳ 4 
=( ۳۳ ( 
.. نقطة منتصف ٠‏ ج هي نفسها نقطة منتصف ب د 
.. القطران ينصف كلاً منهما الآخر .. ۲ ب ج د متوازي أضلاع 


کم مثال : 
2 ب ( ۰۱-۰۲ ج(- ۰*۶ ۱) قائم الزاوية في ب ء ثم 
أوجد إحداثيي نقطة د التي تجعل الشكل ۲ ب ج د مستطيل 


سس كتين رن شر 


= ما ٩ + ١‏ - م١٠‏ وحدة طول 
(۲)۲-4+(۱+۱ )۲ - 
را ۳۷ + > = با٠٤‏ وحدة طول 


O) += ۲ )۱-۲(+ ۲+0‏ 
ما 4٩‏ + ۱ = ما .۵ وحدة طول 


أثبت أن المثلث الذي رووسه : ۲ (۰۳ ۲) 


DEY 


۷( لز )ھ0 6او ا 
ب (۴ )+( بج) =(۴+) 

. ۸ بج قائم الزاوية في ب 
بلرض أن د ( س ‏ ص ) لكي يكون الشكل مستطيل 


تمارين ( ۶ ) 
س١)‏ أوجد إحداثيى نقطة منتصف ۶ ب فى كل من الحالات الاتية 
)١‏ ۲( ۰۳ 9 ) > ب(اء١)‏ 


۲۳ ۲( ۶۰۲ ) > ب(۱۰۱) 


س ۲) آوجد قيمة س ۰ ص إذا كانت النقطة ( ۰۳ - ۲ ) منتصف 
القطعة المستقيمة المرسومة بين (س › 1( "(٠‏ ۰ ص) 


س٣)‏ إذا كانت النقط : م (۰۳ ۲ )۰ب( ۳-٠ ٤‏ )2 
ج(-۲-۰۱) ۰د (- ۳۰۲ ) هي روؤس معين فأوجد : 
١‏ ) إحداثيي نقطة تقاطع القطرین 

۲) مساحة المعین ۶ ب جد 


الواجب المنزلي ۱ 


س١)‏ إذا كانت : م (۰۱- )۰ب ( ۲۰۹ ) فأوجد احدائیات 
النقط التي تقسم ۶ ب إلى آربعة أجزاء متساوية في الطول 


بپ( 0 ج ( - ۵ . ۱( متساوي الساقین 
وأوجد مساحته 


س٢‏ ) أثبت أن المثلث الذي رؤوسه: ۴۔۳ °(“ 
ب( ۳ ٠) ٠١‏ ج(۰-۰۱) متساوي الساقين وأوجد مساحته 


یل الخط المستقیم 
لله تذكر أن : 


١‏ ) ميل الخط المستقيم المار بالنقطتين 
رس 


شال : إذا كانت 
9۰۲-۲ ب =9 ۷) أوجد : ميل ۲ بي ؟ 


»كو مثال : من العلاقة ٢س‏ ۔ ص = ۱ 
۲۰ 
المیل = = ۲ 


زاوية ميل الخط ا 


هي الزاوية الموجبة التي یصنعها المستقیم مع الإتجاه الموجب 
لمحور السينات 


حا | شرا | منیا | ئن 


إذا كان الیل مرجبا | إذا كان الیل سالا | إذا كان الیل = ۰ | إذا كان الیل غير معرف 


*ويمكن ايجاد ميل الخط المستقيم بمعرفة الزاوية التي يصنعها 
المستقيم مع الإتجاه الموجب لمحور السينات 


ميل الخط المستقیم = طا ه ۱ 


>رمشال : آوجد ميل المستقیم الذي یصنع زاوية موجبة مع 
الاتجاه الموجب لمحور السینات قیاسها 
4)۱ ° ۲( ۲ 2 4 


“IEE 
۱,4 ۰۸۵ - 27 ۱۲ "۱۵ > ١١ ميل الخط المستقيم = طا‎ ) ۲ 


7778 )رن 


>رمشال : أوجد قياس الزاوية الموجبة التي يصنعها 
المستقيم مع الإتجاه الموجب لمحور السينات إذا كان ميل 
المستقيم 


o 


۱ =” ٥٤ ميل الخط المستقیم = طا‎ ) ١ 


۱, ۱ 


۱ 
"0 


(١‏ 32 ميل الخط المستقیم = طا ه = 1.۸٦‏ (موجب) 
برجم حادة »> .لہ( < )5۱6۳5۶۱ 


€ ميل الخط المستقیم = طا ه  -‏ ج ( سالب) 
ہہ د رھ منفرجة 


وباستخدام الآلة بالتتابع الآتي نجد أنها تعطي ) بے ۷ت ۲ 


دس دو تپ تیچ 


3 .. فد( > هھ( = ۱۸۰ چم سے ١٥١۔‏ 


برمشال : آوجد قياس الزاوية الموجبة التي یصنعها 
المستقیم ل مع الاتجاه الموجب لمحور السینات إذا كان المستقیم 
ل يمر بالنقطتین : (۲ › ٩‏ ) (۰۶ ۷) 


۱ ۲ ٥۔۷‎ 

5 المیل = ۷ 0 = 

7 ميل الخط المستقیم = طا ه = ۱ ( موجب) 
5 ره حادة ‏ » .. ۳ > ه) < 4۵ 


س١)‏ أوجد ميل المستقيم الذي يصنع زاوية موجبة مع الإتجاه 
الموجب لمحور السينات قياسها 
A1 ۲ ۲ ۴"‏ 


س٢)أوجد‏ قياس الزاوية الموجبة التي يصنعها المستقیم مع 


الإتجاه الموجب لمحور السينات إذا كان ميل المستقيم 
۱) ۰,۳ ؟) ١-‏ 


س ۳) اکمل مايلي : 
١)ميل‏ المستقیم المار بالنقطتین ( ۰۳ ۰۶۰۲۱ ۲) 


۲ ميل المستقیم الموازي لمحور السینات = 
۳) ميل المستقیم العمودي علي محور السینات = 
)٤‏ ميل المستقيم الذي معادلته ۲س+۳ص = ٥‏ هو 


| الواجب المنزلي 
س١)‏ أوجد ميل المستقيم الذي يصنع زاوية موجبة مع الإتجاه 


الموجب لمحور السينات قياسها 
)°۰ ۲ °1۳ 


س۲ )أوجد قياس الزاوية الموجبة التي يصنعها المستقيم مع 
الإتجاه الموجب لمحور السينات إذا كان ميل المستقيم 


1( ۱,۰۲۶ ۲) سرا 


اوجد المیل في الحالات الاتیة:- المستقیم 
المار بالنقطتین ( ۰6۱-۰۲( ۰۶ ۲) 


یصنع زاوية قیاسها 51٠‏ 


العلاقة بين میلی مستقيمين متوازيين : 


أي أنه إذا تساوى ميلا مستقيمين في المستوى كان 
المستقيمان متوازيان 


کم مشال : أثبت أن المستقسم الذي يمر بالنقطتين : 
(٣٣۳)ء‏ (-۰۰۱) يوازي المستقيم الذي يصنع مع 
الإتجاه الموجب لمحور السينات زاوية موجبة قياسها ۱۳۵ 2 

5م ۳ 


ميل المستقيم الأول م, = .چو .ا 
ميل المستقیم الثاني م,< طا ۵ = ۱ 
ںہ مرح مم . المستقیمان متوازیان 


يمنال : أثبت أن النقاط : ۴( ۰۱۰۱ ب( ۳۳ ۰۶-۰ 


+( ۱۵-۰ ) تقع على استقامة واحدة 
٦٤‏ وا 


کم الحل :ميل م ب ۔۔د۔ے۔ 


۶۱-۱۵ ۲۵ 
ميل بج - ل گے ۳ 


.. ميل ١‏ ب = ميل بج 
.. النقاط تقع على استقامة واحدة 


>رمشال : اذا كانت : م -١2؟5)ء‏ ب(25”)ء 
<(۔ ۱۰٤‏ )۰د ( س۲۰ ) آربع نقاط في مستوى متعامد 
وکان ۲ ب پر جد فأوجد قيمة س 


۰ ماب / جود 

.. ميل م ب = ميل جد 

١۔۲‎ ٢٣ 

)٩-(-س‎ )١-(-؟‎ 
١ ١ 
ہک‎ 
۳ = ۶ + س‎ 


العلاقة بين میلی مستقیمین متعامدین : 


۲ 
> 4 _ملحوظه : اذا کان ميل مستقيم >-- 


- ب 
0 .۳ 
فمثلا : إذا کان ميل مستقيم = 
7 


فان : ميل المستقيم العمودي عليه = 


مئال ٠‏ أثبت أن المستقسم الذي يمر بالنقطتين : 
١۷ ۰ ۳( ۰)۶۰۱۰(‏ ) يكون عمودیاً على المستقيم المار 
بالنقطتین : ( ۰۱۰۱ (۶ ۳-۰) 
ج الحل : 
5 ۷ے 5 


ميل المستقيم الأول م , < سس - 


۳ 0 

ميل المستقيم الثاني م. - سم - 
۳ 

XR‏ مم TT‏ پ× مم 

.. المستقيمان متعامدان 


>رمشال ۰ إذا كانت النقاط : ۲۷۴ ۷ب( ۰۲ ۶ )۰ 
ج(٥‏ »ص ) تمثل رووس مثلث قانم الزاوية في ب ء 


, ميل ۲ با ميل ج د 


ص - ۶ 
۳ #۶« ۳ س ۔ ١‏ 


ص - 4 - ۱ 
ص ده 


تمارین 


١)أثبت‏ أن المستقيم الذي معادلته ۲ س + ص + ۸ < ٠‏ 
عمودي على المستقيم الماربالنقطتين : ا( ۰۲ ۲ )۰ 
ب ( بت ۲ ۱) 


٢‏ إذا کان المستقيم : وس + ۲ ص ٣‏ = . موازیاً 
المستقيم المار بالنقطتين ( ۰۲ ۰۱(۰)۳ ه) 
الواقعتين في نفس المستوی فأوجد قيمة : ٠‏ 


۳) أثبت أن المستقيم المار بالنقطتين : ( - ٣ء‏ - ؟ )» 
( ۰۶ ) يوازي المستقيم الذي يصنع مع الاتجاه 
الموجب لمحور السينات زاوية قياسها ٥٤‏ ° 


)٤‏ أثبت أن النقاط : م( ۶ ۳ ) » ب(۰)۱۰۱ 
ج(- ه ۰ -”) تقع على استقامة واحدة 


)۱-۰۳ (۲ : إذا كان المثلث الذي رؤوسه النقاط‎ )١ 


> برس ۰ ۰)۲ ج( .۰ ۲ ) قائم الزاوية في ٠‏ › 
فأوجد قيمة : س ثم آوجد مساحته 


الواعب الیل لی 

OY ٠ =۸ + أثبت أن المستقیم الذي معادلته : ۲ س + ص‎ )١ 

جع سور جج ایا أن ضلعان فيه متوازیان والآخران غير متوازيان 

: لكى نثبث أن الشكل متوازى أضلاع‎ e 

نثبت أحد الشروط الآتية 

7 کل ضلعین متقابلین متوازيان 
7 کل ضلعين متقابلین متساویین في الطول 
7 أي ضلعان متقابلان متوازيان ومتساويان 
7 القطران ينصف كل منهما الآخر 


ن الشکل شب 


کی نثبت أن الشكل مستطيل : 
نثبت أنه متوازي أضلاع آولا ثم نثبت أحد هذين الشرطين : 
7 ضلعان متجاوران فيه متعامدان 
7 قطراه متساويان في الطول 
: کا 


ى نثبت أن ١‏ : 
نثبت أنه متوازي أضلاع أولاً ثم نثبت أحد هذين الشرطين : 
)١‏ ضلعان متجاوران فيه متساويان في الطول 
۲) قطراه متعامدان 


نثبت أنه متوازي أضلاع ولا ثم نثبت أحد هذین الشرطین : 
)١‏ ضلعان متجاوران فيه متساویان في الطول 
»> احدی زوایاه قائمة 
٩-۰۷ (+‏ ) تکون على استقامه واحدة ۲ قطراه متعامدان ء ومتساویان في الطول 
۳ احدی زوایاه قانمة › وقطراه متعامدان 
)٤‏ ضلعان متجاوران فيه متساویان في الطول 
> وقطراه متساویان في الطول 


۲) أثبت أن النقاط : م( ۰۵ - ۰)۳۲ ب( ۰۶-۰1 


مئال ۰ على مستوی احداثي متعامد مثل النقاط : 
۶ (۳ ۲-۰ )۰ ب(- ۰۰۹ ) ۰ جچ( ۰۰ ۰)۷ 

د )٩-۰۸(‏ ثم آثبت أن الشکل ۶ ب ج د متوازي أضلاع 
8 مت سای 


0 1 1 +° 


میل وب ا س ال و 


.. ميل م ب = ميل جد .. دوب بر جد(١)‏ 


...ميل بج - ميل ٠د‏ بے بے ۸ د(۲ ) 
من (۲(۰)۱) ١.‏ بج د متوازي أضلاع 


مثال : أثبت أن النقط: ۶ (٢ء۔-٢)ء‏ ب(۸ 4 
جره 2).ءد(-١١١)‏ هي روؤس مستطيل 


. میل ۴ ب- ميل جد .. وب / جد (١)‏ 
...ميل بج = ميل ۴د بے بج / اد )"١(‏ 
من (۲(۰)۱) ۰ ۲۰ بج د متوازي أضلاع 
اهيل ٠‏ اب اميل ےک ای کت 

٢با‏ بج .. ۲ ب‌جد مستطيل 


تمارین 


س١)‏ أثبت أن النقط : م (۰۳ ۲ )۰ب( ۰۶ -۰)۲ 
+ (- ۲-۰۱ ) ۰( -۲۳۰۲) هي روؤس معين 


س۲ ) أثبت أن المثلث الذي رؤوسه : م (5 )٠‏ 
> ب(7غ:-4). +( ۲۰۶) قائم الزاوية في ب 


الواجب المنزلی 


س١‏ ) بين نوع المثلث الذي روؤسه النقاط : ۲ (-۲ ٤٤)ء‏ 
ب (۱-۰۳)› ج(4 ع5 ) من حیث أضلاعه 


معادلة الخط المستقیم 


لله معادلة المستقیم بمعلومية الميل والجزء 
المقطوع من محور الصادات 


هو علاقة بين متغيرين س . ص بحيث تأخذ هذه العلاقة الشكل 


التالي : 


حيث: م ميل الخط المستقيم 
ج الجزء الذي يقطعه المستقيم من محور الصادات 
والمستقيم يمر بالنقطة (٠.ءج)‏ 
( راجع طرق ايجاد الميل من الحصة السابقة ) 


بر مشال :_أوجد معادلة المستقيم 


۱ ۳ 
١)الذي‏ میله = -ح- ویقطع من الجزء الموجب لمحور 
الصادات ۳ وحدات طولية 


۲)الذي میله ۲ ویقطع من الجزء السالب لمحور الصادات ۷ 
وحدات طولية 
بمرالحل : 


ص = م س + ج 


۳ = ج‎ ٠ 


کم مثال :_آوجد معادلة المستقيم الذي يصنع مع الإتجاه 


الموجب لمحور السينات زاوية موجبة قياسها ۱۳۰" ويقطع من 


الجزء الموجب لمحور الصادات ۷ وحدات طولية 
كي الحل : 
الميل (م ) = طا ه >- طا ۱۳١‏ “۔٠١‏ 

۰ج ۷-۰ 


.. ص = م س + ج 
.. المعادلة هي : ص  -‏ س + ۷ 


ملاحظات : ۱ ) معادلة المستقيم الذي يمر بنقطة الأصل )٠٠٠(‏ 
هي ص مس : م الميل 

۲ ) معادلة محور ا لسينات هي ص = ۰ 

۳ ) معادلة محور الصادات هي س = ٠‏ 

٤‏ ) معادلة المستقیم الذي يوازي محور السینات ویمر بالنقطة 
(۰»ل) هي ص -ل (العدد الذي مع ص ) 

ه ) معادلة المستقيم الذي يوازي محور الصادات ويمر بالنقطة 
(ك ۰ ۰ ) هي س دك ( العدد الذي مع س ) 


يع رمثال : أوجد معادلة المستقیم المار بالنقطتین (۱-۰۱) 


7 المعادلة هي : ص = ۳ س + ج بالتعویض ب (۰۲ ۲) 
×۳٣ ۲‏ ۲+جہ 
=٦ ۲‏ ج ج ج- ۔- ٤‏ 


.. المعادلة هي : ص د۳ س - 4 


1 ع : أوجد معادلة المستقيم المار بالنقطة ( ۰۱ ۲) 
موازياً المستقیم : ۲ س + ٣‏ ص - ٠ =٦‏ 
کم الحل : 


7 - معامل س ۲ 
ميل المستقيم المعطى- =۴ 
5 ۲ 7 
ميل المستقيم المطلوب = مب ( لانه موازي ) 
.. ص = م س + ج 
1 ۲ 
... المعادله هي : ص = ب س + ج 
بالتعویض ب (۰۱ ۲) 
0 
١ × =۲‏ + ج (بالضرب × ۳) 


وو و و و ہو و و وو وو و یو وو 


ویمکننا ایجاد المعادلة إذا كان ( س, > ص, ) نقطة یمر بهما 


5 المعادلة هي : ۳ ص = - ۲ س + ۸ 
مثال : أوجد معادلة المستقيم المار بالنقطة ( ۰۲ ۳) 
ي المستقیم امار بالنتطتين :9 < 4)ء(ه2-”) 


كو متال : أوجد معادلة المستقیم الذي يقطع من محوري 

الإحداثيات السيني والصادي جزأين موجبين طولاهما ۰۳ ٤‏ 

على الترتيب ہے سو جو لمر بر سو 
ومحوري الاحداثیات 


.. المستقيم يقطع من محوري الاحداثیات 


السيني والصادي جزأين موجبين 
طولاهما ٤ ٣٢‏ 


(f) ۰)۰ ۰۳ (۴ 


7 س + ۶ 


= ج القاعدة × الارتفاع 


٦-٤ ×۳ ×‏ وحدة مربعة 


س ١‏ ) أوجد معادلة المستقيم الذي 
)١‏ ميله = - ۳ ويقطع من الجزء الموجب لمحور الصادات ٥‏ 
وحدات طولية 


۲ ) یقطع من محور ص ۳ وحدات موجبة ومیله = ۳ 


۳ ۰ 5 2 ۱ 
۳ ) یقطع من محور ص ۳ وحدات سالبه ومیله = + 


٤‏ ) ميلة ٥‏ ویقطع من محور ص نفس الجزء الذي 
بقطعه المستقیم ص س + =١‏ ۱ 


) یقطع من محور ص ۳ وحدات موجبة ويوازي المستقیم 
الذي معادلته ص = ۲ س + ۱ 


4) الذي يمر بمنتصف النقطتين ( ۰۲۰۳( -۶۰۱) 
(٦‏ يمر بالنقطة (۲ ۰ ١‏ ) وعمودي على المستقيم الذي عمودیاً على المستقيم الذي معادلته : ۲ ص ؛ س + ١‏ < ۰ 
معادلته ۲۳ س + ۱١‏ ص = ۲ 


۷) یمر بالنقطتین ( ۲ ٤١‏ ) ۰ (- ۲۰۱) ۰) إذا کان : ل (۲-۰۵) < م ( ۰۳ ۷) ۰ 
ن ( ۳-۰۱ ) آوجد معادلة الخط المستقیم الذي يمر 
بالنقطة ل وبنقطة منتصف من 


۸) میله = - ۲ ویمر بنقطة الأصل 


٦ 0‏ فى 7 
ثانيا: الأسئلة المقالية 
١)أوجد‏ ىہ فی كل من الحالات الآتية : 
: د * 6 م(۱-۰۲) ۲۰۵(۵۰) 
مراجعه على الوحدة الخامسه ١‏ 1 
الهندسة التحليلية 
۶ ۶ 0 ۰ اپ 
اولا : الاسنله الموضوعيه 
س ۱ ) أكمل ما يأتي : 
(1) البعد بين التقطتين : (1 ؛ ۰) ؛ ٤(‏ » ۰) سساوی 27 
() البعد بین النقطتين : [۰ ۱-۰ ۰۱4 ) -3) ساوى یں 
() الب دين النقطة (؟ ۲-۰ ونقطة الأصل سارى 55 
(6) البعد بین النقطتین : (د ۸ ۰ )-۱۲) سارى ........ 
(0) فى المريع اسح إذا کان :۲(۲ 0 اسلا ا) 
فان محبط اريم = ٠‏ وحدة طول ) ومساحتة .......... وحدة مساحا. 


۲ ) أوجد احداثیی نقطة منتصف أ ب 
( نتصف طلست الواصلة بين اللقطتن: [1 ؛  )<‏ (1 » ؟] ھی القطة ....... ) 2 ( 3 ١‏ 


؟)م(لاء-؟) تن (۶۰۰) 


() طول قطر الدائر التي مرکزها (۸ » د) وتمر بالنقطة ٤‏ ۲۰) سارى ....... 

() إذا كان البس بین القطتين :(۰۰1) |١ ٠ ١[‏ هو رحدة طول واحدة نان :> دس 

ذا كانك: (1 ۰ || نتصف اب حبد!(۲ »)سل »۱) فان := 

()إذا كانت نقطة الأصل ھی منتصف الفط الستقيمة أب حبذ :ا(١ (F(۴ ٠)٠٠‏ 9-۷( ب)-۳ <°( 


()إذا كان :ا // حء وكان ميلس > ٠.10‏ فان :میلح ۶ بساوى ۰۰۰ 
00نا ان : اب ا ح٤‏ ركان ميل آب<۵,: فان :یل ۶ سلوی 9 
()) ميل المستقيم الوازی للمستقيم امار بالتقطتين )۲١٢(‏ » [-؟ » ؟) يساوى 7 
() إذا كان الستقيع لس يوازى محور السينات حبذ :۰۸ ؟) ۲(۲ ۰ ) 


س ۳ ) إذ كانت > منتصف م ب فأوجد س ء ص 
)١‏ ۲ (91)›ب("<)› ج ( س › ص ) 


زا كان الستقیم ح ۶ بوازى محور الصادات حيث : ح (م ٤ [۶٤ ٤٤‏ ۷) 
فان :م = e‏ 
() اسح مث قائم الزاوية فرب ف :۰۱۱ ؛) ,ثم 


۲ سس 
فان ميل سح يساوى کٹ 


۲ (- ۰۳ص )۰ب (۰)۱۱۰۹ ج(س۳-۰) س )٦‏ إذا كان بعد النقطة (س ‏ ۵ ) عن النقطة ( 5 ١‏ ۱) 
يساوي ۲ ماه فاحسب قيمة س 


۳ م (س ۰ ۳) ۰ب ( ٦۰ص‏ )۰ ج( ۰*۶ ۱) 


س ۷) بين أن النقاط : ۴ 6۵( ۰۸۰ 
ج5١١١‏ ) تقع على استقامة واحدة أم لا ؟ 
س ٤‏ ) أوجد ميل الخط المستقيم الذي يصنع زاوية موجبة مع 


الإتجاه الموجب لمحور السينات قياسها : 
f ۲ °۳۰ )1‏ ° )° 


س ۵ ) أوجد قراس الزاوية الموجية الت يضتعها المستقیم الذي 
ميله (م ) مع الإتجاه الموجب لمحور السینات : 


س ۸) أثبت أن النقاط : م (- 5١‏ )۰ب (۰۳ ٣‏ س ۱۰) أوجد معادلة المستقیم المار بالنقطة ( ۰۳- ه ) 
چ(- ۲۰۶ ) ۰ 3( - ۰۹ ٤‏ ) هي رؤوس متوازي أضلاع ويوازي المستقیم : س + ۲ ص - ۷= ۰ 


س )٩‏ أوجد معادلة المستقیم الذي یقطع جزاً سالباً من محور 
الصادات مقداره ۳ وعمودي على المستقیم : ص = ۲ س - ه 


)٥‏ الجذر التربيعي الموجب لمتوسط مربعات إنحرافات 


القیم عن وسطها الحسابي یسمی 


1( إذا كان : 


بآ مت 
ery Wo FY‏ 


۹) إذا كانت : ۳ س ص = ۸ فان : ص 0ل 


(٠ 


0) 


(۲ 


۳( إذا کان : د (س ) = س؟ - س + ۳ 


۲ الدالة الخطة المعرفة بالقاعدة ص = ۲ س‎ )٥ 
يمثلها بیانیاً خط مستقيم يقطع محور الصادات في‎ 


۷ الدالة د حیث د( س ) = س (س + ۲) 


كثيرة حدود من الدرجة 


۸) الدالة الخطية المعرفة بالقاعدة : ص ۳ س ٢-‏ 
يمثلها بيانياً خط مستقيم يقطع محور الصادات 


(۹ 


(۹ 


۳ الشکل المقابل هو المخطط السهمي لعلاقة تمثل 


٤- إذا كانت :د (س ) = س‎ (۲٤ 


)٥‏ لذا کان : ص 00 س؟ 


(٦‏ الدالة د 


د (س ) = س؟ + ٤‏ س كثيرة 
حدود من الدرجة 


۷) الزوج المرتب (س؟ءص؟) حیث س + ۰ » 


۸) اذا کان بم (صہ ) = ۰۳ لہ ( سر« ص,) ٦=‏ 


الدالة د : د (س) = ۳ تمثل بیانیاً بخط مستقيم 


إذا کان : ۲ م ۳ب فان : 
المعکوس الضربي للعدد ۲ هو 
اذا كان ۳ س = ٦‏ فان ٥‏ س = 


اذا کان هب = ٤٤‏ ء وکان أب = ۱ 


7 اذا کان ١(‏ - ۵) هو المعكوس الجمعي للعدد کڪ ۱) ذذا کان أ + ب = أب- 
فان أ" ب + أب" = 

-[:ء١]-]4+١[‎ ۲ 

؟؛) الحد الجبري ١‏ "ب "ج من الدرجة 

)٣‏ اذا كانت ۱۵ هي اكبر مفردات مجموعة من القيم 


مداها ۹ فإن اصغر قيم هذه المجموعة 


64 ۲۷ شھرا: ۳ سنوات = 


۲ كانت :سرح (4 ۰ ٩۰۷‏ £ 
ص = ۱ ٠١ ۸ ٠٦ ٠۳‏ إ فأي من العلاقات الآتية تمثل 
دالة من س,إلى ص, 
) ا ماري )ار )د 
۱ ۱ ۱۲ ۵ ۱ 
٠ل‏ (6 ۳ ۱ ۱6 6۸6۷۸ 
۳۶ 6۷ 18۷ 1) 


۸ اذا کان س = ٤‏ ء ص = ۳ 


م)إذا كان : - - ٥‏ فان : ص 00 
س 


( س ۰ بل » س ۰ ۰ 


اذا کان س" ١٢۱۲ء‏ ص ده 


)أي من العلاقات التالية تمثل تغير عكسي بين المتغيرين 
س » ص ؟ 


")أي من الازواج المرتبة الآتية ينتمي إلى 
( ۱۳۰۵ 


۲۱ ۲۶۲ )۰ء(‎ ٤١٤٢ (۲)٣ (.ٹت‎ )٢ہ((‎ 


۷ كانت ع دالة من س,إلى صہ حيث 
س > ۱ ۲ ۰۶۰ ) » ص < ۷۲۰۱ ) 


۸ کانت : د (س ) = س ١‏ 


فان : ۲د (۰) = . 
(صفر » - ۲ ۰ 
9 کانت جمیع قیم المفردات متساوية في القيمة فان 
(س < ۰۰ 6 <. ء س - س > ۰۰س - س )٠<‏ 
۰ نسبة مساحة منطقة مربعة طول ضلعها ل سم إلى 


۱ أجاب أحمد عن ٠٦‏ % من أسئلة اختبار ما اجابات 
صحيحة ء وکان عدد الأسنلة التي أجاب عنها خطأ هو عشرة 
أسئلة فان عدد اسئلة الاختبار يساوي 


) ۰۰ ۰۲۵ » ١ ه‎ ۰ ۲۶ ( 


۲ كانت النقطة ( س » ص ) تقع في الربع الثالث فان 


( 16 ۹4+4 ¢ 


)٤‏ إذا كانت ص تتغير عکسیا" مع س 


۲ 
وکانت س = ۳۱۸ عندما ص = لب 
۳ 


)٥‏ الدرجة الأكثر تکراراً لمجموعة من البیانات هي 
( الوسيط » المدى . المنوال ء الوسط الحسابي ( 


5 ) أي من الدوال المعرفة بالقواعد الآتية تمثل دالة كثيرة 


د (س) 7 »> د(س)= 1# 


د(س)< س (س + ) ) 


۸) الرابع المتناسب للأعداد ۲ء ٦ء۹‏ هو = 
٥٤ ¢ ۲۷۲ ۰۱۸ ۳‏ 
۹)ذا كانت : د(س) = ه فان : د(۳) - د(۱) = .... 
( د(۲) ۲۰ ۰۱۰۰ صفر ) 


۳۰( الوسط الحسابي للقيم : ۰ 0 اف هو 


( الوسیط . المدی ء المنوال ۰ الانحراف المعياري ) 


۲ ) إذا کان : ( س - ۳ ¢ V‏ ) = ) 


؛ ) إذا كانت النقطة (س ١ء‏ س - ۲) تقع في الربع 


الرابع فإن س - 


© ) أي من العلاقات التالية تغير عكسي بين المتغيرين س 


٠ص‏ ؟ 


) ص؟-٢س‏ ء کک س د۲ ۰ س ص - ۳ 
س 


, گل وده ) 
س 


)۲( إذا كانت د( س ) = س فان : ۲ د ( ۳ ) -۳ د‎ )٦ 
6 > 1 أن هنم‎ ) 
لمجموعة من‎ ۳٣ = ۲) إذا کان : مح ( س س‎ )۷ 


القيم عددها يساوي ۹ فان الإنحراف المعياري< 


(؟ 86 ۳۲:۰ 4 ( 


۸ إذا كانت النقطة ( ٥‏ ء م - ۷ ) تقع على محور 
السينات فان م = .... 


)۱۲ ۰.۷ ۰۰ ۰ ۲ ( 


۹) الشکل البياني الذي يمثل التغیر الطردي بین س ۰ ص 


٠‏ ) إذا كانت النقطة ( ۲۰۳ ) هي رأس منحنى الدالة 
التربيعية د فإن معادلة خط التماثل هي 


( س = ٣ء‏ س ت٢‏ . ص = ۲ ۰ ص - ۲) 

: 5 ۸) اذا كان 5 = ه فان كس - "ص = 

۱ إذا کان س ص = ٥‏ فان ( ن س - ص إن اس - ٦ص‏ 
( ۱۱۲۰۲۱ ]) 


۱ 


س 
( ص 0[ س » ص 0ل »ص = ۵ س ٢)‏ ص = سب 
س ٥‏ 


( رسک کو ٤ے‏ کی) 


۲) إذا كانت ص تتغير طردياً مع س وکانت س = ٤‏ 
٠‏ ) اذا كان | س | = ٩‏ فإن س = 
عندما ص = ٠,١‏ فإن ثابت التغير يساوي 
۰٩ ۰٩-٩ )‏ 2 ) 


۳ ذ۸ 
الى و و 
( ٹ ‏ دی 


۱) اذاكان (س - ۳ ) (س +") = س" + ك 
فان ك = .... 


) ۸ ۷:6۲ ( 


) ( ۰۳ )۰۳1۰ ۰ [۱۰ ۰/۵۳ ہو 
)٥‏ اذا کان الزوج المرتب ( ۳ء ٢ك‏ ) ینتہ لبیان <( اذا کان الوسط الحسابي للقيم ٢ء‏ ۰۸ ۰۷ ب ء ه 


الدالة د(س) = ٢س+٤‏ فان ك = فان سب ہو ی 

)٤ ) ۰ 4۰۳ ۰۲ (‏ مجموعة حل المعادلة س" + ٠ = ٩‏ في ح هي... 
)٦‏ اذا کان ۲ ٭ = ٩‏ فان ن" - ٢ن‏ به = ( ۰۲-۰۲-۰۳ ) 

)٤ (<A ۰۵ ۰۰ (‏ اذا کان - س < ٥‏ فان س 


) <> =( 
٥‏ ) مجموعة الاعداد الصحيجة داخل الفترة 


الاسئلة المقالية *)ارسم منحنى الدالة د : د (س ) = س؟ - ٤‏ س ٣+‏ 
حيث سد ح متخذاً س د [ ۰۰ ] 
ومن الرسم أوجد : )١‏ معادلة خط التماثل 
١ ٠٠‏ ) وكانت ع علاقة من س,إلى ص,حيث م ع ب ۲) نقطة النهاية الصغرى أو العظمى للدالة 
تعني " بح ۲-۲" لكل ۲ د سرء ب د 
صہ » اكتب بيان ع ثم مثل العلاقة بمخطط سهمي وبين 
إذا كانت العلاقة ع دالة أم لاء وإذا كانت دالة أوجد مداها 


١)إذاكانت‏ س = ۳۰۲۰۱۱) ۰ص - ۰۱-۱ 


۲ إذا كانت : كانت = ٦‏ عندما 1 7 ا 
) ادا كانت : ص 0ل س وكانت ص س اع اذا ۱ ۵ فاوجد فیمھ4 س 


٣ =‏ فأوجد العلاقة بين ص » س ۲ ° ٣س‏ 


۷ إذا كانت : ٤‏ س؟ + ٩‏ ص" = ۱۲ س ص أثبت أن 
س تتغير طردیا" بتغير مع ص 


۸ أوجد العدد الذي إذا أضيف إلى حدي النسبة ۷ : ۱۱ 
فإنها تصبح ۲ : ۳ 


۱۱ ۰۸ ۰7 ۰۳ » ۲ : احسب الوسط الحسابي للقيم‎ )٦ 
ثم استنتج الإنحراف المعياري لها‎ 


۳ ۲ نهما ٥‏ أ ت النسبة بيد 5:١‏ 
٥٤‏ ) وكانت ع علاقة من س,الی ص, حیث ۶ ع ب كل منهما ٥‏ اصبحت النسبة بینهما 


۱ ۱ 
تعلي "اب 7 ۷ م "لكل ۲ د سر ب 3 صہ 


آوجد قيمة ك التي تجعل العلاقة ع دالة من س, الی ص 
۲ مثل هذه العلاقة بيانياً 


۲) اذا ئن + 


زیت سح سح ص اع 
0 ۶ى 01" نون و ہج چس جج 
العلاقة بین س ء ص علماً بأن س = ٢٢‏ عندما ص = ۰۵ 
ثم أوجد قيمة ص عندما س = ۱۲ 


۳) اذا كانت سرح ١ء‏ ۰۲ ۳) 
ص = ( ٥٥٥ ٠۳‏ ) وکانت ع علاقة من س,إلى ص 

حيث ۲ ع ب ء تعني "م + ب = عدد أولي " لکل د 
س,» ب د ص اكتب بیان ع ومثلها بمخطط سهمي وبين 
ما إذا كانت ع دالة من س,إلى ص أم لا مع ذكر السبب ؟ 


فأثبت أن ب وسطاً متناسباً بين ٠‏ ء ج 


5 ) إذا كان وزن جسم على الأرض ( و ) يتناسب طردياً 
مع وزنه على القمر (ر )ء فإذا کان : و = ۱۸۲ کچم » ل 
= ۳۵ كجم فأوجد ر عندما و = ۳۱۲ كجم 


۰) إذا كانت : ص تتغير عكسياً بتغير س 
وكانت ص = ۸ عندما س = 5,” ء أوجد العلاقة بين س 
> ص ثم أوجد قيمة ص عندما س = ه 


۷ا كان : 


۸) أوجد قيمة كل من ٠ء‏ ب إذا كان 
۶۔۷ ۲۰۰ )= (-۲ ۰ ب۰-۳) 


۳ - ارسم الشکل البياني للدالة د : د (س ) = س؟‎ ) ١ 
] ۲۰ ۲ - حیث سد[‎ 
: ومن الرسم آوجد‎ 


)١‏ نقطة رأس المنحنی 
۲) معادلة محور التماثل 


*) القيمة الصغرى أو العظمى للدالة 


۹ إذاكان ب 
ب 


° 


۲) الشكل المقابل يمثل منحني الدالة د(س) - )٦‏ إذا كانت : س × صرت ۳۰۳۰۱۰۱۰۱( 
اذا کان و أ = ٤‏ وحدات ۰ اوجد قيمة م °( 6۰ ۰۱ ۲) 

واوجد احداثيي ب » ج ثم احسب مساحة المثلث 
الذي رژسة أء ب » ج 


اوجد س ء ص › س" ء ن ( ص') » ( ص - ع ) × 
س ۰ ( س٣0‏ ع ) × ص 


)٥‏ اذا كان ۳ء ب » ۱۲ ثلاث كميات موجبة متناسبة 
اوجد قيمة المقدار ٤ب+١‏ 


۷) التوزيع التكراري الآتي يبين درجات ٠‏ ؛ تلميذاً في ۸) الجدول الآتي يبين عدد الأهداف التي سجلت في 
أحد الإختبارات لإحدى المواد : مباريات لكرة القدم 


المجموعات | صفر- | 5- | ۸- - د عدد الاهداف 


۵ ۱ ٩۱ 5| ۶ ۱ ١١۱ عدد المباريات‎ 


آوجد الانحراف المعياري لهذا التوزیع 
أوجد الإنحراف المعياري لهذا التوزیع 


حساب الات و لليندسة 


0 ذذا کانت أ (۲۰۱ ).ب ( ۰۳ ) فان احدائي 


نقطة منتصف (ب هي 


0(۲( المستقیم الذي يوازي محور السینات ویمر بالنقطة 


( -۰۲ ۲) معادلته هي 


۳) إذا کان س ۰ ص زاويتين متتامتين بحیث س : ص 


= ۱ : ۲ فان جاس +جتا ص = 


6 البعد بين النقطتين ٦(‏ » 0 ا ٤‏ ۰ يساوي 


5) إذا كانت النقطة ( ٠ ٠‏ () تنتمي للمستقيم 


۲س+ ۶ص +۲ ال فإن وح 


= اذا کان اب // حد وكان ميل ب إ‎ )٦ 


۷( إذا كان المستقيمان ٣س‏ ہب ص += ٠‏ 


٣س‏ - ص ب = ۰ متعامدان فان ب - 


۰ ۳( جا1۰بجتا۳۰- ظاء٦‏ = 


۰۰ = إذا کان المستقیمان ك س - ۲"ص+۳‎ )١ 


٦س+۳٣ص-٥>‏ ۰ متوازیان فان ك = 


۲ ميل المستقیم العمودي علي المستقیم المار 
بالنقطتین (۲ ۱۰ )۰ ( -۰ ۱) = 


۳۳ جتا" ٤٥‏ + ظا" 45 - جا ۲۰ = 


۷ ء٣ معادلة المستقيم المار بالنقطة‎ )٦ 
لمستقیم ار‎ ( 


ويوازي محور الصادات = 


۸) معادلة المستقيم المار بنقطة الأصل وعمودي علي 


المستقيم ص = ٢س‏ شي .............. 


۹) ميل المستقيم العمودي علي المستقيم 


٣س‏ +۶ص ٠= ٩‏ يساوي 


= جا اكجتا٠؟ - جتا٠ كجاء”‎ (٢ 


)١‏ إذا كانت ظا٣س ١‏ حیث س زاوية حادة فان قيمة 


)۲- ۰۳( معادلة المستقيم الذي يمر بالنقطة‎ )٦ 


ويوازي محور السينات هي 


۷) ٣٢جا٣٣جتا٣‏ = جا 


۸) المستقيم ص = س جا ٠٣‏ +ج ويمر بالنقطة 


۹) ميل المستقيم الذي معادلته ۲س- ١ص‏ ده 


حم 


۷) دائرة مركزها نقطة الأصل وطول قطرها ٦‏ وحدات 


فان النقطة التي تنتمي للدائرة هي 


(۱١ ۳۷ء‎ ))٦-.()( 


۳۸( حا 5 + جتا" ٭ہ٦-ے‏ 


۹) ميل المستقیم الموازي لمحور السینات = 
۰ ميل المستقیم الموازي لمحور الصادات = 
۱ البعد العمودي بين المستقیمین ص -۳ - ۰۰ 


۰ 1 إذا كان المستقيمان اللذان ميلاهما‎ )٣ 


لك 
5 متوازيان فان ك = ...... 


» ) ۲ 2 ١(أ إذا كان اب قطر في الدائرة حیث‎ )٤ 


عب ( ۰۳ ) فإن مركز الدائرة 


63 إذا کان البعد بین النقطتین ( ( » ۰۰ 


(۱۰۰) هو وحدة طول فان ( = 


2 المستقیم المار بالنقطتین (۱ ۰ ص) ) ۳( 


ص = ۲۵سم » ص ع= ۷سم » س ع = ۶ سم 


فان جاس + جاص = 


) مجموع قیاسات زوایا المثلث الداخلة = 

۱) مجموع قياسي الزاویتین المتتامتین يساوي 
۲ المنصفان لزاویتین متجاورتین متکاملتین 

۳) اذا كانت ب تقع علي محور تماثل س ص فان ب 


س ...ص 


4 ) المثلث أب ج متساوي الاضلاع فان ق() = 
۰ الزاوية التی قیاسها ٠٥‏ تکمل زاوية قيا 
) الزاویه التي فی زاویه فی 


= عدد محاور تماثل المثلث المتساوي الساقین‎ )٦ 


جتا٦٦‏ = جتا" ۳۰ اجا" ۳۰ 


4 اثبت أن ظا۲<۰ظ۳۰+ -١(‏ ظا" ۳۲۰) 


(1Y‏ مربع مساحته ۸ سم۲ فان طول قطرہ يساوي 


کر ںہ 


فإذا کان ”أب = ۳۷ اج فان قياس زاوية ج = .. 


> ( ب ح مثلث قائم الزاوية في ب وكان 
۲ ب ۱ء۳۸ ۱ ح فأوجد النسب المثلثيه للزاوية ج 


4 اوجد قيمه س بدون استخدام الآلة الحاسبة 4 اوجد معادلة المستقیم المار بالنقطة (٤؛ )٥‏ وعمودياة 
س٢‏ = جتا٦٦‏ جا١؟‏ + جا ء٦‏ جتا۳.۰ علي أب بحيث أ( 5.1١‏ )ء ب(-١۔٢)‏ 


۱ 7 > إذا كان ٢جتا‏ (س+5١)‏ = ۳۷ 
> بين نوع المثلث بالنسبة لأضلاعه (۰۳ ۰ ) فاوجد قيمة ظا"س - جا١س‏ 
ب ( -۰۰۳) ۰ ج ( 4۰۰) ثم ا حسب محيطه 


4 اوجد معادلة المستقيم المار بالنقطة (۳ء ٤‏ 
3 ر 
ويوازي المستقيم الذي معادلته اس 2 ۳٣ص‏ - ٥‏ 


4 اثبت ان المثلث الذي رؤؤسه س( ٤ ١‏ ) 


۱ ص ( -۲-۰۱ )۰ ع ( ۲-۰۲ ) 
> إذا كان ( (۱-۰۲) ۰ ب( ٠5‏ ") فأوجد طول قائم الزاوية في ص واوجد مساحته 


(ب ثم اوجد احداثيي ج حيث ج منتصف (ب 


> مثل بيانيا النقاط ( ( ۳۰۲ )۰ ب(-۱-۰۱) »> س ص ع مثلث قائم الزاوية فی ص 

ج (۰۳-؛ ) ء د(٦ء‏ ۰) ثم اثبت انها رؤؤس مربع فيه س ص = ه سم ء س ع = ۱۳ سم 

واوجد مساحته أوجد قيمة : () ظاس + ظا ع 
(ب) جتا س جتا ع - جا س جا ع 
(ج) جاس جتا ع + جتا س جا ع 


اب ج د شبه منحرف فيه :اد // ب ج > أوجد معادلة المستقیم الذي يقطع من محور الصادات 
ق ( < ب ) = ۹۰ فإذا کان جزءاً موجباً طوله ٤‏ وحدات ويوازي المستقيم المار 
أب = ۲ سم > أ د = ٦‏ سم ب ج = ۱۰ سم بالنقطتین : ( ٤١١‏ ) ۰ [ ۷۰۳ ) 

۱ 


أثبت أن : جتا (< د ب ج ) - ظا ( <أ جاب ) = 5 


> أثبت أن النقاط : ۶( ۰۵ - ۳ )۰ ب ( ٤-۰١‏ )6 
ج ( ٩-۰۷‏ ) تکون على استقامة واحدة 


> متوازي أضلاع فيه : أ( س ۰ ۲ ) ۰ب( ۰۳ ۸) 
ج ( ٩‏ ۰ د ( ۰۷ ) 
آوجد س 


4 اوجد المیل والجزء المقطوع من محور الصادات اذا کان البعد بين النقطتين ( ۰ ۷ )۰( ۲۰۰ ) 
بالمستقيم الذي معادلته س + هدص 1-2 يساوي ٥‏ وحدات اوجد قيمة أ 


4 اذا كانت النقطة ج ( 
بين أ( ١ء‏ ص ) ب(س 
٩‏ اوجد معادلة المستقيم المار بالنقطتين ( ۰۱ ۳ ) 
( -۰۱ ۲ ) 


اختر الاجابة الصحیحة مما بین القوسین 
)١‏ اذا کان س ص = ٭ فان ص ٭ 


ود پا پا پ۲۹ اع 


(٦‏ العدد الموجب الذي ضعف مربعه يساوي ۰ هو 
) ۵ ۰۱۲۰ ۰۲۵ ۰ )/) 
۷( اذا كان ن(س٢)‏ = 9 ن(س “اص ) = 


)۱۸ ۰۶۰۳ ۰۲ ( 


س٢‏ ) أ ) لذا كانت س = ۰۰۳۰۲۱ ) 

ص 2 ۱ ۱۰۰۸۰۲۰۶ ) وکانت ع علاقة من س 
إلى ص حيث أع ب تعني "ب دا أ" 

لكل 31 س ٠‏ ب 3 ص ء اكتب بیان ع ثم مثل 
العلاقة بمخطط سهمي وبين إذا كانت العلاقة ع دالة أم لا 
»وإذا كانت دالة أوجد مداها ؟ 


ب) اذا كانت د (س ) = مس ہب 


١ 
ن‎ 

عندما س = ۲ أوجد العلاقة بين س ء ص ثم 
أوجد قیمة ص عندما س = ۱,۵ 


ب ) إذا كان : ٤‏ س = ٣‏ ص أوجد قيمة : ب) مثل بيانيا الدالة د(س) = س - ۳ ثم أوجد نقطتي 
کن وش تقاطع المستقيم الممثل لها مع محوري الاحداثيات 
ص + س 


س٥)‏ أ) إذا كانت ب هي الوسط المتناسب بين 


س٤)‏ أ) احسب الانحراف المعياري للقيم 


هى كع ۷ ۸ ٩‏ ؟ 


ب) اذا كانت (س -٢ء‏ 


فأوجد قيمة س ء ص ؟ 


ب) إذا کان : ۶( - ۰0۱-۰۱ ب ( ۰۲ ۰)۳ ورک ص ) 


7 : 7 00" هي رؤوس مثلث قائم الزاوية في ب ء أوجد قيمة : ص 
اختر الاجابة الصحیحة مما بین القوسین کے اوج تق ت-۔ 

5 5 5 5 5 لم 5 مسصف : 4 
6 اذا کانت ظا ٣س‏ = ۳۷۸ فإن قياس زاوية 


۰ ۱ ۰ ) 
۲) محیط المربع الذي مساحته ۰ سم" يساوي 
ہے 

( ۰6 تہ ۰ 6( 


) د٤ء ٩۰ ۷۰ (Or‏ ( 
)٦‏ قياس زاوية السداسي المنتظم = 

(1T ۰ c۰ )‏ 
۷) معادلة المستقیم الذي میله ١‏ زيمن بنقطة الاصل 


( ص ٠١‏ > س = ۰۱ص <س ‏ ص = س+۱) 


ں۲ = فا جا ۴۰‏ جا٦٦‏ چتا ٣۰‏ س۳) أ) اوجد قيمة : 
حتا ٦۰‏ ؟ حا ۳۰؟۔ حا ٦۰‏ طا ٦۰‏ + حتاء"” ° 


عمودي على المستقيم الماربالنقطتین 
أ( ۳۰۲ )۰ ب ( -۱۰۲) 


س٤‏ ) أ) أوجد معادلة المستقيم الذي يقطع من محور 
الصادات جزءا موجبا طوله ٤‏ وحدات ويوازي المستقيم 
المار بالنقطتين : ( ٤١١‏ ) » ( ۳۰۰ 6 7) 


ب) إذا کان المثلث الذي رژوسه النقاط أ( ۱-۰۳ ) 
> ب ( س۳۰ ٠)‏ ج( ٠٠١‏ ) قائم الزاوية في » 
فأوجد قيمة : س ثم أوجد مساحته 


س5)]) س ص ع مثلث قائم الزاوية في ص فيه 
a‏ اتی اھ و شہد 
أوجد قيمة : ۱ ) طاس ×طاع 
۲ ) حا س + حا ع 


ب) آثبت أن النقاط : ا( ۳۰۵ )۰ ب ( ٤-۰١‏ ) 
2 جچ(۷ء۔٥‏ ( تکون على استقامة و احدة 


